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1. ∞Ó·‰ÚÔÌ‹ ÛÙË ÓÂfiÙÂÚË Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ÂÎ·›‰Â˘ÛË

ªÂ ÙËÓ Â›ÛÔ‰Ô ÙÔ˘ 19Ô˘ ·È. Î·È ÙÔ ÍÂÎ›ÓËÌ· ÙË˜ ‚ÈÔÌË¯·ÓÈÎ‹˜ ÂÚÈfi‰Ô˘, ‰ËÌÈ-
Ô˘ÚÁ‹ıËÎÂ Ë ·Ó¿ÁÎË ÁÈ· ·ÚÔ¯‹ ·˘ÍËÌ¤ÓˆÓ ÁÓÒÛÂˆÓ Î·È ÔÈ ÚÔ¸Ôı¤ÛÂÈ˜ ÁÈ· ¤-
Ó· Ó¤Ô ÚÔÛ·Ó·ÙÔÏÈÛÌfi ÙË˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜, fiÔ˘ Ù· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ Â›¯·Ó Î˘Ú›·Ú¯Ô Úfi-
ÏÔ. ∏ ÚÔÔ‰Â˘ÙÈÎ‹ ‰È·ÌfiÚÊˆÛ‹ ÙÔ˘˜ ÛÂ ·ÓÂÍ¿ÚÙËÙÔ Ì¿ıËÌ· Î·È ÙÔ ÂÓ‰È·Ê¤ÚÔÓ Á‡-
Úˆ ·fi ÙËÓ ·È‰·ÁˆÁÈÎ‹ ÙÔ˘˜ ÌÂÙ¤‚·Ï·Ó ÙËÓ Î·ıÈÂÚˆÌ¤ÓË Ì¤ıÔ‰Ô ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ·-
ÚÔ˘Û›·ÛË ÙÔ˘ Î·ÓfiÓ· - ·ÚÔ¯‹ ·Ú·‰ÂÈÁÌ¿ÙˆÓ - ÚÔÛÊÔÚ¿ ÚÔ‚ÏËÌ¿ÙˆÓ ÁÈ· Â›-
Ï˘ÛË ÛÂ ÌÈ· Û˘ÓÂ¯‹ ÂÍ¿ÛÎËÛË Î·È ·fi‰ÔÛË Ù˘ÔÔÈËÌ¤ÓˆÓ ÁÓÒÛÂˆÓ.1

™ÙÈ˜ ·Ú¯¤˜ ÙÔ˘ 20Ô‡ ·È. ‰ÚÔÌÔÏÔÁ‹ıËÎ·Ó ÔÚÁ·ÓˆÌ¤ÓÂ˜ ÚÔÛ¿ıÂÈÂ˜ ÁÈ· ÙËÓ ·-
Ó·ÌfiÚÊˆÛË ÙË˜ ‡ÏË˜ Î·È ÙËÓ ·ÏÏ·Á‹ ÙÔ˘ ÙÚfiÔ˘ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ
ÛÙÔ Û¯ÔÏÂ›Ô ÌÂ ÙÔ˘˜, ÌÂÙ·Í‡ ¿ÏÏˆÓ, F. Klein ÛÙË °ÂÚÌ·Ó›·, J. Perry ÛÙËÓ ∞ÁÁÏ›·
Î·È E. Moore ÛÙËÓ ∞ÌÂÚÈÎ‹. √È ÚÔÛ¿ıÂÈÂ˜ ·˘Ù¤˜ ÛËÌ·ÙÔ‰fiÙËÛ·Ó ÙÈ˜ ÌÂÙ·‚Ô-
Ï¤˜ Ô˘ ·ÎÔÏÔ‡ıËÛ·Ó fiÛÔÓ ·ÊÔÚ¿ ÙËÓ ÔÚÁ¿ÓˆÛË ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ Î·È ÙËÓ ÂÈ-
ÏÔÁ‹ ÙË˜ ‰È‰·ÛÎfiÌÂÓË˜ ‡ÏË˜, ÌÂ ÙË ‰È·ÌfiÚÊˆÛË ÂÓfi˜ ÚÔÁÚ¿ÌÌ·ÙÔ˜ Ô˘ ¤‰ÈÓÂ
¤ÌÊ·ÛË ÛÙÔ˘˜ ̆ ÔÏÔÁÈÛÌÔ‡˜ Î·È ÙÈ˜ ÁÚ·ÊÈÎ¤˜ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜, Î·È ·ÚÔ˘Û›·˙Â ÙËÓ
‡ÏË ÌÂ ÂÚÁ·ÛÙËÚÈ·Î¤˜ Ú·ÎÙÈÎ¤˜ ÌÂıfi‰Ô˘˜.

∞ÚÁfiÙÂÚ·, ÙË ‰ÂÎ·ÂÙ›· ÙÔ˘ ’30, ÛÙË °·ÏÏ›· ¤ÁÈÓ·Ó ÚÔÙ¿ÛÂÈ˜ ÁÈ· Ô˘ÛÈ·ÛÙÈÎ‹
·ÏÏ·Á‹ ÙˆÓ ÚÔÁÚ·ÌÌ¿ÙˆÓ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜ ·fi ÙÔ˘˜ Bourbaki,2 ÔÈ ÔÔ›ÔÈ ·ÚÔ˘-
Û›·Û·Ó Ù· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÌÂ ¤Ó·Ó ÂÓÔÔÈËÌ¤ÓÔ ÙÚfiÔ Î·È ıÂÌÂÏÈˆÌ¤Ó· ÛÙË £Âˆ-
Ú›· ÙˆÓ ™˘ÓfiÏˆÓ, ‚¿˙ÔÓÙ·˜ ¤ÙÛÈ ÙÈ˜ ‚¿ÛÂÈ˜ ÙˆÓ ÏÂÁfiÌÂÓˆÓ Ó¤ˆÓ ‹ ÌÔÓÙ¤ÚÓˆÓ Ì·-
ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ™ÎÔfi˜ ÙË˜ ÂÈÛ·ÁˆÁ‹˜ ÙˆÓ Û˘ÓfiÏˆÓ ‹Ù·Ó Ë ÂÎÌ¿ıËÛË ÙˆÓ ‚·ÛÈÎÒÓ
·Ú¯ÒÓ ÙË˜ ‰ÔÌ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ÒÛÙÂ Ù· ·È‰È¿ Ó· ÙÈ˜ ·Ó·Î·ÏÔ‡Ó ÛÙË ÌÓ‹-
ÌË ÙÔ˘˜ Î·È Ó· ÛÙËÚ›˙ÔÓÙ·È Û’ ·˘Ù¤˜, fiÙ·Ó ̄ ÚÂÈ¿˙ÂÙ·È. √È ÚÔÙ¿ÛÂÈ˜ ÙˆÓ Bourbaki

ªÂ ÚÔ¸ËÚÂÛ›· (ˆ˜ ·ÔÛ·ÛÌ¤ÓÔ˜ Î·Ù¿ Ù· ·Î·‰ËÌ·˚Î¿ ¤ÙË 1999-01 ÁÈ· ÙÈ˜ ¶Ú·ÎÙÈÎ¤˜ ∞ÛÎ‹ÛÂÈ˜ ÙˆÓ
ÊÔÈÙËÙÒÓ/-ÙÚÈÒÓ) ÛÙÔ ∂ÚÁ·ÛÙ‹ÚÈÔ ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ¢È‰·ÎÙÈÎ‹˜ Î·È ¶ÔÏ˘Ì¤ÛˆÓ ÙÔ˘ ¶.∆.¢.∂. ¶·ÓÂÈÛÙËÌ›-
Ô˘ ∞ÈÁ·›Ô˘
1 ∆Ô˘Ì¿ÛË˜, ª., ™‡Á¯ÚÔÓË ¢È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, Gutenberg, ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ. 52-53.
2 √Ì¿‰· ÓÂ·ÚÒÓ Î˘Ú›ˆ˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ·ÊÔ‡ ÙÔ Î·Ù·ÛÙ·ÙÈÎfi ÙÔ˘˜ ÚÔ¤‚ÏÂÂ ˆ˜ fiÔÈÔ˜ Û˘ÌÏ‹ÚˆÓÂ

ÙÔ 50fi ¤ÙÔ˜ ÙË˜ ËÏÈÎ›·˜ ÙÔ˘ ‰È·ÁÚ·ÊfiÙ·Ó ·fi ÙËÓ ÔÌ¿‰·.
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‚Ú‹Î·Ó Ô·‰Ô‡˜ ·ÏÏ¿ Î·È ÛÎÏËÚÔ‡˜ ·ÓÙÈ¿ÏÔ˘˜, ÌÂ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· Ë ·ÏÏ·Á‹ Ô˘
ÚfiÙÂÈÓ·Ó Ó· ÂÈ¯ÂÈÚËıÂ› 25 ¯ÚfiÓÈ· ÌÂÙ¿, ·Ú¯ÈÎ¿ ÛÙË °·ÏÏ›· Î·È ·ÚÁfiÙÂÚ· ÛÂ
ÔÏÏ¤˜ ¿ÏÏÂ˜ Â˘Úˆ·˚Î¤˜ ̄ ÒÚÂ˜. ™ÙËÓ ∂ÏÏ¿‰· Ë ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ÙˆÓ ÌÔÓÙ¤ÚÓˆÓ Ì·-
ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÂÈÛ‹¯ıË ÛÙÈ˜ ·Ú¯¤˜ ÙË˜ ‰ÂÎ·ÂÙ›·˜ ÙÔ˘ ’60, ·ÏÏ¿ Ô˘ÛÈ·ÛÙÈÎ¿ ÂÊ·ÚÌfi-
ÛÙËÎÂ ÙÔ 1964 ÌÂ ÙËÓ ÂÈÛ·ÁˆÁ‹ Ù‹˜ ıÂˆÚ›·˜ ÙˆÓ Û˘ÓfiÏˆÓ ÛÙË ∞’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ fi-
ÏˆÓ ÙˆÓ Û¯ÔÏÂ›ˆÓ ÙË˜ ¯ÒÚ·˜.3

ŒÓ· Ó¤Ô Î‡Ì· ÌÂÙ·ÚÚ˘ıÌ›ÛÂˆÓ ¿Ú¯ÈÛÂ Ó· ÂÎ‰ËÏÒÓÂÙ·È ·fi Ù· Ì¤Û· ÂÚ›Ô˘
ÙË˜ ‰ÂÎ·ÂÙ›·˜ ÙÔ˘ ’70, ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÔ ̂ ˜ ·ÓÙ›‰Ú·ÛË ÛÙËÓ ·ÔÙ˘¯›· ÙˆÓ ÌÔÓÙ¤ÚÓˆÓ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ÌÂ Ù· ÔÔ›· ·Ú·ÌÂÏÔ‡ÓÙ·Ó Ë ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î·È
‰ÂÓ ‰ÈÓfiÙ·Ó Ë ··ÈÙÔ‡ÌÂÓË ‚·Ú‡ÙËÙ· ÛÙË Û‡Ó‰ÂÛ‹ ÙÔ˘˜ ÌÂ ÙÈ˜ Ê˘ÛÈÎ¤˜ ÂÈÛÙ‹-
ÌÂ˜ Î·È ÙÈ˜ ÂÊ·ÚÌÔÁ¤˜. ∂ÎÏ‹ÊıËÎÂ ÙfiÙÂ, ˆ˜ Ë ̆ ÂÚ‚ÔÏÈÎ‹ ÂÓ·Û¯fiÏËÛË ÌÂ ÙË ‰Ô-
Ì‹ Î·È ÙËÓ ·˘ÛÙËÚfiÙËÙ· ÙÔ˘ ÂÚÈÂ¯ÔÌ¤ÓÔ˘ ‹Ù·Ó ˘Â‡ı˘ÓË ÁÈ· ÙË ÌÂ›ˆÛË ÙˆÓ Â-
È‰fiÛÂˆÓ ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ. ∞Ó·Ù‡¯ıËÎÂ ¤ÙÛÈ Ë Î›ÓËÛË ›Ûˆ ÛÙ· ‚·ÛÈÎ¿, Ë ÔÔ›·
Â›¯Â ̂ ˜ Î‡ÚÈ· ̄ ·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ ÙË˜ ÙËÓ ÂÁÎ·Ù¿ÏÂÈ„Ë ÙË˜ ıÂˆÚ›·˜ ÙˆÓ Û˘ÓfiÏˆÓ ÛÙÔ
ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ Ì¤ÚÔ˜ Ù‹˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ, ÙËÓ ¤ÌÊ·ÛË ÛÙÈ˜
˘ÔÏÔÁÈÛÙÈÎ¤˜ ‰ÂÍÈfiÙËÙÂ˜ Î·È ÙÔ˘˜ ÌÈ¯Â‚ÈÔÚÈÛÙÈÎÔ‡˜ ÛÙfi¯Ô˘˜ ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜,
Î·È ÙËÓ ÛÙÚÔÊ‹ ÚÔ˜ ÙÈ˜ ÌÂÁ¿ÏÂ˜ Ì¿˙Â˜ ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ. ¶¿ÓÙˆ˜, ·Ó Î·È ÛÂ ÌÂÚÈ-
Î¤˜ ÂÚÈÙÒÛÂÈ˜ Ë ÌÂÙ·ÚÚ˘ıÌÈÛÙÈÎ‹ ·˘Ù‹ Ù¿ÛË ¤‰ˆÛÂ ıÂÙÈÎ¿ ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù·, Ô-
ÚÈÛÌ¤ÓÂ˜ ÊÔÚ¤˜ ÂÎ‰ËÏÒıËÎÂ ˆ˜ Ô ·ÓÙ›Ô‰·˜ ÙˆÓ ÌÔÓÙ¤ÚÓˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î·È
¤ÊÙ·ÛÂ ÛÙÔ ¿ÏÏÔ ¿ÎÚÔ. ÀÔ‰ÂÈÎÓ‡ÔÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÛÙÚÔÊ‹ ÛÙË ÌË¯·ÓÈÛÙÈÎ‹ Î·È Ù˘-
ÔÔÈËÌ¤ÓË Ì¿ıËÛË ¤‰ˆÛÂ Ï·‚‹ ÁÈ· ÂÈÎÚ›ÛÂÈ˜, ÁÈ·Ù› ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ ˘ÛÙÂÚÔ‡Û·Ó
ÛÙÈ˜ ‰ÂÍÈfiÙËÙÂ˜ Â›Ï˘ÛË˜ ÙˆÓ ÚÔ‚ÏËÌ¿ÙˆÓ.4

√È Û‡Á¯ÚÔÓÂ˜, Î·ÈÓÔÙfiÌÂ˜ ÚÔÙ¿ÛÂÈ˜ ÁÈ· ÙË ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ·Ì-
ÊÈÛ‚ËÙÔ‡Ó ÙfiÛÔ ÙË ÛÙÚÔ˘ÎÙÔ˘Ú·ÏÈÛÙÈÎ‹ ‰ÔÌ‹5 –ÛÙË ‚¿ÛË ÙË˜ ıÂˆÚ›·˜ ÙˆÓ Û˘-
ÓfiÏˆÓ– fiÛÔ Î·È ÙË ÌÂÙ¿‰ÔÛË Ù˘ÔÔÈËÌ¤ÓˆÓ ÁÓÒÛÂˆÓ ·fi ÙÔ ‰¿ÛÎ·ÏÔ ÛÙÔ Ì·-
ıËÙ‹. ∂ÈÛ¿ÁÔ˘Ó ÌÈ· ÛÂÈÚ¿ ·fi ·ÏÏ·Á¤˜ ÛÙÔ ıÂˆÚËÙÈÎfi Â›Â‰Ô ·ÏÏ¿ Î·È ÛÙÔ Â-
ÚÈÂ¯fiÌÂÓÔ ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜. °È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ÔÈ ∞Ú¯¤˜ Î·È ¶ÚfiÙ˘· ÁÈ· Ù· ™¯Ô-
ÏÈÎ¿ ª·ıËÌ·ÙÈÎ¿, Ô˘ ‰ËÌÈÔ˘ÚÁ‹ıËÎ·Ó ·fi ÙÔ ∂ıÓÈÎfi ™˘Ì‚Ô‡ÏÈÔ ∫·ıËÁËÙÒÓ
ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ (NCTM) ÙˆÓ ∏¶∞, ˘ÔÛÙËÚ›˙Ô˘Ó fiÙÈ fiÏÔÈ ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ Ú¤ÂÈ Ó·
Ì¿ıÔ˘Ó ÂÓ‰È·Ê¤ÚÔÓÙ· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ Î·È ˆ˜ Ë ‰È·‰ÈÎ·Û›· Â›Ï˘ÛË˜ ÚÔ‚ÏËÌ¿-
ÙˆÓ Ú¤ÂÈ Ó· ·ÔÙÂÏÂ› ÙÔ Â›ÎÂÓÙÚÔ ÙˆÓ Û¯ÔÏÈÎÒÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ.6 ∏ ÌÂÙ·Ú-
Ú‡ıÌÈÛË M·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÁÈ· fiÏÔ˘˜, Ô˘ ÍÂÎ›ÓËÛÂ ÙË ‰ÂÎ·ÂÙ›· ÙÔ˘ ’80 Î·È ‚Ú›ÛÎÂ-
Ù·È ·ÎfiÌ· ÛÂ ÂÍ¤ÏÈÍË, ıÂˆÚÂ› fiÙÈ Î¿ıÂ ¿ÙÔÌÔ Ú¤ÂÈ Ó· Î·Ù·ÓÔÂ› Î·È Ó· ÂÈ-
ÎÔÈÓˆÓÂ› ÌÂ ¿ÓÂÛË ÛÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ÁÏÒÛÛ·, Ó· ¤¯ÂÈ ·˘ÙÔÂÔ›ıËÛË Î·È Â˘¯¤ÚÂÈ·
ÛÙË ÏÔÁÈÎ‹ ÛÎ¤„Ë, Î·È Ó· ‰È·ÎÚ›ÓÂÙ·È ·fi ÙËÓ ÈÎ·ÓfiÙËÙ· Ó· ·Ó·ÁÓˆÚ›˙ÂÈ Î·È Ó·
ÂÊ·ÚÌfi˙ÂÈ ÙÈ˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¤˜ ÁÓÒÛÂÈ˜ ÛÂ Ú·ÁÌ·ÙÈÎ¿ ÚÔ‚Ï‹Ì·Ù·.

3 ∂Í·Ú¯¿ÎÔ˜, £.°., ¢È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ∂ÏÏËÓÈÎ¿ °Ú¿ÌÌ·Ù·, ∞ı‹Ó· 1993, ÛÂÏ. 62-65.
4 ∆Ô˘Ì¿ÛË˜, ª., fi.., ÛËÌ. 1, ÛÂÏ. 57-58.
5 ™ÙÚÔ˘ÎÙÔ˘Ú·ÏÈÛÌfi˜ ‹ ‰ÔÌÈÛÌfi˜ (·fi ÙÔ structure: ‰ÔÌ‹).
6 §ÂÌÔÓ›‰Ë˜, Ã., ªÈ· Ó¤· ÚfiÙ·ÛË ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÛÙ· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÁÈ· ÙÈ˜ ÚÒÙÂ˜ Ù¿ÍÂÈ˜ ÙÔ˘ ‰ËÌÔÙÈÎÔ‡ Û¯Ô-

ÏÂ›Ô˘, £¤Ì·Ù· ÛÙËÓ ∂Î·›‰Â˘ÛË, 3:1, 5-22, Leader Books ∞ı‹Ó·, 2002, ÛÂÏ. 5-6, 8.
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™ÙËÓ ∂ÏÏ¿‰·, ÌÂÙ¿ ÙË ÌÂÙ·ÚÚ‡ıÌÈÛË ÙˆÓ Ó¤ˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, fi¯È ÌfiÓÔ ‰ÂÓ ¤-
ÁÈÓ·Ó ÛËÌ·ÓÙÈÎ¤˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ¤˜ ÛÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ÂÎ·›‰Â˘ÛË, ·ÏÏ¿ È‰È·›ÙÂÚ· ÛÙ·
Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÙË˜ ÚˆÙÔ‚¿ıÌÈ·˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜, ·Ú·ÙËÚ‹ıËÎÂ ÛÙ·ÛÈÌfiÙËÙ·.7 ªfi-
ÏÈ˜ ÙÔ 1992 Û˘ÛÙ‹ıËÎ·Ó ·fi ÙÔ ¶·È‰·ÁˆÁÈÎfi πÓÛÙÈÙÔ‡ÙÔ ÔÌ¿‰Â˜ ÂÚÁ·Û›·˜ ÁÈ· ÙË
Û‡ÓÙ·ÍË ÂÓfi˜ Ó¤Ô˘ ¶ÚÔÁÚ¿ÌÌ·ÙÔ˜ ™Ô˘‰ÒÓ ÙˆÓ ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÙË˜ ÂÓÓÈ¿¯ÚÔÓË˜
˘Ô¯ÚÂˆÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜. ∆Ô 1998 ‰È·ÌÔÚÊÒıËÎÂ ÙÔ ∂ÓÈ·›Ô ¶Ï·›ÛÈÔ ¶ÚÔ-
ÁÚ·ÌÌ¿ÙˆÓ ™Ô˘‰ÒÓ (∂.¶.¶.™.), ÙÔ ÔÔ›Ô ·ÓÙÈÎ·ÙfiÙÚÈ˙Â ÙËÓ ··ÈÙÔ‡ÌÂÓË Û‡Ó-
‰ÂÛË ÙÔ˘ Ì·ı‹Ì·ÙÔ˜ ·fi ÙÔ ¡ËÈ·ÁˆÁÂ›Ô ¤ˆ˜ ÙÔ §‡ÎÂÈÔ Î·È Î·Ù·‰Â›ÎÓ˘Â fiÙÈ Ù·
Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ Û˘Ó›ÛÙ·ÓÙ·È ·fi ¤ÓÓÔÈÂ˜ Î·È ‰ÂÍÈfiÙËÙÂ˜ Û˘Ó‰Â‰ÂÌ¤ÓÂ˜ ÌÂ ÙËÓ Ú·Á-
Ì·ÙÈÎfiÙËÙ· Î·È ÙÔÓ ÔÏÈÙÈÛÌfi. ∆Ô 2001 Û˘ÓÙ¿¯ıËÎÂ ÙÔ ¢È·ıÂÌ·ÙÈÎfi ∂ÓÈ·›Ô ¶Ï·›-
ÛÈÔ ¶ÚÔÁÚ·ÌÌ¿ÙˆÓ ™Ô˘‰ÒÓ (¢.∂.¶.¶.™.), ÌÂ ÙÔ ÔÔ›Ô ·ÊÂÓfi˜ ÚÔ‚ÏÂfiÙ·Ó Ë
‰È·Ù‹ÚËÛË ÙˆÓ ÍÂ¯ˆÚÈÛÙÒÓ Ì·ıËÌ¿ÙˆÓ Î·È ·ÊÂÙ¤ÚÔ˘ ÚÔˆıÔ‡ÓÙ·Ó Ë ÔÏÈÛÙÈÎ‹
·ÓÙ›ÏË„Ë Î·È Ô Û˘Û¯ÂÙÈÛÌfi˜ ÙË˜ ÁÓÒÛË˜ ÛÂ Î¿ıÂÙÔ Î·È ÔÚÈ˙fiÓÙÈÔ ¿ÍÔÓ·, ÌÂ ÙËÓ
ÂÂÍÂÚÁ·Û›· ÂÓÓÔÈÒÓ Ô˘ ·Ó‹Î·Ó ÛÙÔÓ ›‰ÈÔ ‹ ÛÂ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎÔ‡˜ ÙÔÌÂ›˜ ÂÈÛÙ‹-
ÌË˜. ªÔÏÔÓfiÙÈ ÙÔ ¢.∂.¶.¶.™. ÂÚfiÎÂÈÙÔ Ó· ÂÊ·ÚÌÔÛÙÂ› ·fi ÙÔ Û¯ÔÏÈÎfi ¤ÙÔ˜
2003-2004, Ô˘ÛÈ·ÛÙÈÎ¿ ·Ú¤ÌÂÈÓÂ ·ÓÂÓÂÚÁfi, ÂÓÒ Ù¤ıËÎ·Ó Î·È ÂÚˆÙ‹Ì·Ù· ÁÈ· ÙÈ˜
ÚÔÔÙÈÎ¤˜ ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜ ÙÔ˘.8

2. ƒÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿

∏ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ıÂˆÚ›· ÙË˜ ƒÂ·ÏÈÛÙÈÎ‹˜ ª·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ∂Î·›‰Â˘ÛË˜ ¿Ú¯ÈÛÂ Ó· ·-
Ó·Ù‡ÛÛÂÙ·È ÛÙËÓ √ÏÏ·Ó‰›· ÙË ‰ÂÎ·ÂÙ›· ÙÔ˘ ’70 ÌÂ ÙÔ ÚfiÁÚ·ÌÌ· Wiskobas (ª·-
ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÛÙË ¢ËÌÔÙÈÎ‹ ∂Î·›‰Â˘ÛË) Î·È ÎÔÚ˘ÊÒıËÎÂ ÛÙË ‰ÂÎ·ÂÙ›· ÙÔ˘ ’80, fi-
¯È ÙfiÛÔ ˆ˜ ·ÓÙ›‰Ú·ÛË ÛÙÔ ÛÙÚÔ˘ÎÙÔ˘Ú·ÏÈÛÌfi, fiˆ˜ Û˘Ó¤‚Ë ÌÂ ÙÈ˜ ÌÂÙ·ÚÚ˘ıÌÈ-
ÛÙÈÎ¤˜ ÎÈÓ‹ÛÂÈ˜ ¿ÏÏˆÓ ¯ˆÚÒÓ –ÌÈ· Î·È Ù· Ó¤· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ‰ÂÓ ÂÊ·ÚÌfiÛÙËÎ·Ó
ÛÙÔ ÔÏÏ·Ó‰ÈÎfi Û¯ÔÏÂ›Ô–, ·ÏÏ¿ ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÔ ̂ ˜ ÂÓ·ÓÙ›ˆÛË ÛÙË ÌË¯·ÓÈÛÙÈÎ‹ ÚÔ-
Û¤ÁÁÈÛË ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, Ô˘ ÂÈÎÚ·ÙÔ‡ÛÂ.9

¶¿ÓÙˆ˜, Ù· ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ‰ÂÓ ‰È·ÊÔÚÔÔÈÔ‡ÓÙ·È ÌfiÓÔ ·fi ÙË ÌË-
¯·ÓÈÛÙÈÎ‹ ÚÔÛ¤ÁÁÈÛË, ÛÙËÓ ÔÔ›·, ÌÂ ·ÊÂÙËÚ›· ÙÔ Ù˘ÈÎfi ·ÚÈıÌËÙÈÎfi Â›Â‰Ô
Î·È ¯ˆÚ›˜ Ó· ‰È·ÎÚ›ÓÔÓÙ·È Â›Â‰· ÛÙËÓ fiÏË ‰È·‰ÈÎ·Û›· ‹ Ó· ‰›ÓÂÙ·È ÛËÌ·Û›·
ÛÙËÓ ÂÏÂ‡ıÂÚË ‰ËÌÈÔ˘ÚÁ›· Î·È ÙÔÓ ·Ó·ÛÙÔ¯·ÛÌfi, ˆ˜ Ì¿ıËÛË ıÂˆÚÂ›Ù·È Ë ·Ó·-
·Ú·ÁˆÁ‹ ÙË˜ ÁÓÒÛË˜. ¢È·Ê¤ÚÔ˘Ó, Â›ÛË˜, ·fi ÙË ÛÙÚÔ˘ÎÙÔ˘Ú·ÏÈÛÙÈÎ‹ ÚÔ-
Û¤ÁÁÈÛË, ÛÙËÓ ÔÔ›· ‰›ÓÂÙ·È ¤ÌÊ·ÛË ÛÙÔ ·ÚÈıÌËÙÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· ı¤ÛË˜, ÂÓÒ Ë Û˘-
ÁÎÂÎÚÈÌÂÓÔÔ›ËÛË ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ Á›ÓÂÙ·È ÌÂ ÙË ‚Ô‹ıÂÈ· ‰ÔÌËÌ¤ÓÔ˘ ˘ÏÈÎÔ‡, ¯ˆ-

7 ∫·Ú·ÁÂÒÚÁÔ˜, ¢., ∆Ô Úfi‚ÏËÌ· Î·È Ë Â›Ï˘Û‹ ÙÔ˘ – ªÈ· ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÚÔÛ¤ÁÁÈÛË, ™·‚‚¿Ï·˜, ∞ı‹Ó·
2000, ÛÂÏ. 45-49.

8 À¶.∂.¶.£.-¶.π., ¢È·ıÂÌ·ÙÈÎfi ∂ÓÈ·›Ô ¶Ï·›ÛÈÔ ¶ÚÔÁÚ·ÌÌ¿ÙˆÓ ™Ô˘‰ÒÓ (¢.∂.¶.¶.™.) Î·È ∞Ó·Ï˘ÙÈÎ¿
¶ÚÔÁÚ¿ÌÌ·Ù· ™Ô˘‰ÒÓ (∞.¶.™.) ÀÔ¯ÚÂˆÙÈÎ‹˜ ∂Î·›‰Â˘ÛË˜ (ÙfiÌ. ∞’), ∞ı‹Ó· 2002, ÛÂÏ. 9-13. ÃÈÔÓ›-
‰Ô˘-ªÔÛÎÔÊfiÁÏÔ˘, ª., ∆Ô ¢È·ıÂÌ·ÙÈÎfi ∂ÓÈ·›Ô ¶Ï·›ÛÈÔ ¶ÚÔÁÚ¿ÌÌ·ÙÔ˜ ™Ô˘‰ÒÓ (¢.∂.¶.¶.™.) ÙˆÓ ª·-
ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÛÙËÓ ˘Ô¯ÚÂˆÙÈÎ‹ ÂÎ·›‰Â˘ÛË, ∂ÈıÂÒÚËÛË ∂Î·È‰Â˘ÙÈÎÒÓ £ÂÌ¿ÙˆÓ, 7, 80-100, ∞ı‹Ó·
2002, ÛÂÏ. 80, 86.

9 §ÂÌÔÓ›‰Ë˜, Ã., fi.., ÛËÌ. 6, ÛÂÏ. 7.
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Ú›˜ Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ Û‡Ó‰ÂÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌÂÈÚÈÎÒÓ ˘ÔÏÔÁÈÛÌÒÓ, ÙÔ˘ ıÂˆÚËÙÈÎÔ‡
ÚÔÙ‡Ô˘ Î·È ÙˆÓ ÂÊ·ÚÌÔÁÒÓ.10

™Â ·ÓÙÈ‰È·ÛÙÔÏ‹ ÌÂ ÙÈ˜ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓÂ˜ ıÂˆÚ‹ÛÂÈ˜, Ù· ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿
ÚÂÛ‚Â‡Ô˘Ó fiÙÈ Ë ÂÎÌ¿ıËÛË ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ Â›Ó·È ÌÈ· Î·Ù·ÛÎÂ˘·ÛÙÈ-
Î‹ ‰È·‰ÈÎ·Û›·, Ë ÔÔ›· ‰ÂÓ ÌÔÚÂ› Ô‡ÙÂ Ó· ÌÂÙ·‰ÔıÂ› Ô‡ÙÂ ·ÏÒ˜ Ó· ·ÚÔ˘ÛÈ·-
ÛÙÂ›. ™Â ·˘Ùfi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô Û˘ÌÊˆÓÔ‡Ó ÌÂ Ù· ÎÔÓÛÙÚÔ˘ÎÙÈ‚ÈÛÙÈÎ¿ (ÂÔÈÎÔ‰ÔÌËÙÈÎ¿)
ÌÔÓÙ¤Ï· Ì¿ıËÛË˜. ¶·ÚfiÏÔ, fiÌˆ˜, Ô˘ Î·È ÛÙË ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ‹ ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ‰›ÓÂÙ·È È-
‰È·›ÙÂÚË ÛËÌ·Û›· ÛÙÈ˜ ¿Ù˘Â˜ ÁÓÒÛÂÈ˜ Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¤˜ ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ, ˆÛÙfiÛÔ Á›-
ÓÂÙ·È ÚÔÛ¿ıÂÈ· Ó· Î·ıÔ‰ËÁËıÂ› Ë ÔÈÎÔ‰fiÌËÛË ÙˆÓ ıÂˆÚÈÒÓ ÙÔ˘˜. K¿ıÂ ‰È‰·-
ÛÎ·Ï›· Û¯Â‰È¿˙ÂÙ·È ¤ÙÛÈ, ÒÛÙÂ ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ Ó· Î¿ÓÔ˘Ó ·fi ÙË ÌÈ· ÌfiÓÔÈ ÙÔ˘˜ ÙÈ˜ ·-
Ó·Î·Ï‡„ÂÈ˜, ·ÏÏ¿, ·fi ÙËÓ ¿ÏÏË, ÙÔ ÙÈ ı· ·Ó·Î·Ï‡„Ô˘Ó ‹ Ë ÛÂÈÚ¿ ÌÂ ÙËÓ ÔÔ›·
ı· Ú·ÁÌ·ÙÔÔÈ‹ÛÔ˘Ó ÙÈ˜ ·Ó·Î·Ï‡„ÂÈ˜ ÚÔÎ·ıÔÚ›˙ÂÙ·È ·fi ÙÔ ‰¿ÛÎ·ÏÔ.11

∫·Ù¿ ÙË ‰ÈÂÍ·ÁˆÁ‹ ÙË˜ ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ‹˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ Á›ÓÔÓÙ·È Û˘ÓÂ¯Ò˜
‰¤ÎÙÂ˜ ·ÏÏËÏÂÈ‰Ú·ÛÙÈÎÒÓ ÂÚÂıÈÛÌ¿ÙˆÓ. ¶·ÚÔÙÚ‡ÓÔÓÙ·È ÁÈ· ÙË ‰ËÌÈÔ˘ÚÁ›· Û˘-
Û¯ÂÙÈÛÌÒÓ, ÙÔÓ ·Ó·ÛÙÔ¯·ÛÌfi Ù‹˜ Ì·ıËÛÈ·Î‹˜ ‰È·‰ÈÎ·Û›·˜ Ô˘ ¤¯ÂÈ ÚÔËÁËıÂ›
Î·È ÙËÓ ÂÎÙ›ÌËÛË ÙˆÓ ÂÓÂÚÁÂÈÒÓ Ô˘ ı· ·ÎÔÏÔ˘ı‹ÛÔ˘Ó. ¶·›ÚÓÔÓÙ·˜ ¿ÓÙ· ̆ fi„Ë
ÙËÓ ÚÔÛˆÈÎ‹ ‰È·‰ÈÎ·Û›· ÛÎ¤„Ë˜ Î¿ıÂ ·È‰ÈÔ‡ ·ÏÏ¿ Î·È ÙÔ˘ Û˘ÓfiÏÔ˘, ÔÈ Ì·-
ıËÙ¤˜ ¤¯Ô˘Ó ÙËÓ Â˘Î·ÈÚ›· Ó· ·ÚÔ˘ÛÈ¿ÛÔ˘Ó Ù· ‰ÈÎ¿ ÙÔ˘˜ ÚÔ‚Ï‹Ì·Ù· Î·È Ó· Â-
ÂÍÂÚÁ·ÛÙÔ‡Ó ÙfiÛÔ ÙÈ˜ ‰ÈÎ¤˜ ÙÔ˘˜, ÂÏÂ‡ıÂÚÂ˜ ‰ËÌÈÔ˘ÚÁ›Â˜ fiÛÔ Î·È ·˘Ù¤˜ ÙˆÓ Û˘Ì-
Ì·ıËÙÒÓ ÙÔ˘˜. ∏ Ì¿ıËÛË, ‰ËÏ·‰‹, ‰ÂÓ ·ÔÙÂÏÂ› ÌÈ· ·ÙÔÌÈÎ‹ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·, ·Ï-
Ï¿ Î¿ÙÈ Ô˘ ‰ÈÂÓÂÚÁÂ›Ù·È ÛÂ Â·Ê‹ ÌÂ ÙÔ˘˜ ¿ÏÏÔ˘˜ Î·È ÂÍ·ÚÙ¿Ù·È ·fi ÙÔ ÎÔÈ-
ÓˆÓÈÎÔÔÏÈÙÈÛÌÈÎfi Ï·›ÛÈÔ.12 ∏ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfiÙËÙ· ÙÔ˘ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓÙÔ˜ ¯ÒÚÔ˘ Á›-
ÓÂÙ·È Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ· Ë ËÁ‹ Î·È ÙÔ Â‰›Ô ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ.

∏ ÔÓÔÌ·Û›· ƒÂ·ÏÈÛÙÈÎ‹ ª·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ∂Î·›‰Â˘ÛË Î·Ù·‰ÂÈÎÓ‡ÂÈ ·ÊÂÓfi˜ fiÙÈ Ù·
Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ Û˘Ó‰¤ÔÓÙ·È ÌÂ ÙËÓ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfiÙËÙ· Î·È ·ÊÂÙ¤ÚÔ˘ fiÙÈ ÔÈ ÛÙfi¯ÔÈ Ô˘
ı¤ÙÂÈ, ‰ÂÓ ̆ ÂÚ‚·›ÓÔ˘Ó ÙË ‰˘Ó·ÙfiÙËÙ· Ú·ÁÌ·ÙÔÔ›ËÛ‹˜ ÙÔ˘˜ ·fi ÙË Û¯ÔÏÈÎ‹ ÎÔÈ-
ÓfiÙËÙ·. °È· ÙËÓ ÏËÚ¤ÛÙÂÚË Î·Ù·ÓfiËÛ‹ ÙÔ˘˜ Ù· ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÌÔ-
ÚÔ‡Ó Ó· ÂÚÈÁÚ·ÊÔ‡Ó ÌÂ ·Ó·ÊÔÚ¤˜:13

➢ ÛÙË ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ Ê·ÈÓÔÌÂÓÔÏÔÁ›· ÙÔ˘ Freudenthal,

➢ ÛÙËÓ ÚÔÔ‰Â˘ÙÈÎ‹ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË ÙË˜ ÔÌ¿‰·˜ Wiskobas, Î·È

➢ ÛÙË ıÂˆÚ›· ÂÈ¤‰ˆÓ ÙˆÓ van Hiele.

10 ∆reffers, A., ∆Ô ¢È‰·ÎÙÈÎfi Àfi‚·ıÚÔ ÂÓfi˜ ÚÔÁÚ¿ÌÌ·ÙÔ˜ ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÛÙÔ ¢ËÌÔÙÈÎfi ™¯ÔÏÂ›Ô, ÛÙÔ:
L. Streefland (ed.), ƒÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ ª·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÛÙËÓ ¶ÚˆÙÔ‚¿ıÌÈ· ∂Î·›‰Â˘ÛË (ÂÈÌ. E. ∫ÔÏ¤˙·) (ÛÂÏ.
18-58), Leader Books, ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ. 26-31.

11 Gravenmeijer, K.P.E., ŒÓ·˜ ‰È‰·ÎÙÈÎÔ-ıÂˆÚËÙÈÎfi˜ Û˘ÏÏÔÁÈÛÌfi˜ Û¯ÂÙÈÎ¿ ÌÂ ÙË ¯Ú‹ÛË ¯ÂÈÚÈÛÌÒÓ, ÛÙÔ:
L. Streefland (ed.), ƒÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ ª·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÛÙËÓ ¶ÚˆÙÔ‚¿ıÌÈ· ∂Î·›‰Â˘ÛË (ÂÈÌ. E. ∫ÔÏ¤˙·) (ÛÂÏ.
59-82), Leader Books, ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ. 76-77.

12 ∆reffers, A., fi.., ÛËÌ. 10, ÛÂÏ. 21-24.
13 ∫ÔÏ¤˙·, ∂., ¶ÚfiÏÔÁÔ˜, ÛÙÔ: L. Streefland (ed.), ƒÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ ª·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÛÙËÓ ¶ÚˆÙÔ‚¿ıÌÈ· ∂Î·›-

‰Â˘ÛË (ÂÈÌ. E. ∫ÔÏ¤˙·) (ÛÂÏ. iv-xx), Leader Books, ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ. vi-vii.
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2.1. ¢È‰·ÎÙÈÎ‹ Ê·ÈÓÔÌÂÓÔÏÔÁ›·

∏ ÛËÌÂÚÈÓ‹ ÌÔÚÊ‹ ÙˆÓ ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎÒÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ¤¯ÂÈ ÂËÚÂ·ÛÙÂ› ·fi ÙÔÓ
Hans Freudenthal, Ô ÔÔ›Ô˜ ·ÔÌ¿ÎÚ˘ÓÂ ÙËÓ ¤ÚÂ˘Ó· ÙË˜ ÔÌ¿‰·˜ Wiskobas ·fi
Ù· ÊÔÚÌ·ÏÈÛÙÈÎ¿ ÌÔÓÙ¤ÚÓ· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ Î·È ÙËÓ Ô‰‹ÁËÛÂ ÛÙËÓ ·ÓÙÈÌÂÙÒÈÛË ÙˆÓ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ˆ˜ ÌÈ·˜ ·ÓıÚÒÈÓË˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·˜, Û˘Ó‰Â‰ÂÌ¤ÓË˜ ÌÂ ÙËÓ Ú·Á-
Ì·ÙÈÎfiÙËÙ· Î·È Û¯ÂÙÈÎ‹˜ ÌÂ ÙÈ˜ ÂÌÂÈÚ›Â˜ ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ ·fi ÙÔÓ ÎÔÈÓˆÓÈÎfi ÙÔ˘˜
ÂÚ›Á˘ÚÔ.

√ Freudenthal, ÌÂ ÙË ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ Ê·ÈÓÔÌÂÓÔÏÔÁ›·14 ÙÔ˘, ÂÈÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ Ô ‰¿-
ÛÎ·ÏÔ˜ ‰ÂÓ Ú¤ÂÈ Ó· ÍÂÎÈÓ¿ ÌÂ ÙËÓ ·ÚÔ˘Û›·ÛË ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ Î·È
ÙËÓ ·Ó·˙‹ÙËÛË ÛÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÎÔÈÓÒÓ ‰ÔÌÒÓ Î·È ˘ÏÈÎÔ‡ ÁÈ· ÙË Û˘ÁÎÂÎÚÈÌÂÓÔÔ›-
ËÛ‹ ÙÔ˘˜, ·ÏÏ¿ ˆ˜ Ú¤ÂÈ Ó· Ê¤ÚÓÂÈ ÙÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜ ÛÂ Â·Ê‹ ÌÂ Ê·ÈÓfiÌÂÓ· ÁÈ·
Ù· ÔÔ›· ÔÈ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¤˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ Î·È ‰ÔÌ¤˜ ·ÔÙÂÏÔ‡Ó Ù· ÂÚÁ·ÏÂ›· ÔÚÁ¿ÓˆÛË˜
ÙË˜ ÌÂÏ¤ÙË˜ ÙÔ˘˜. ∏ ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ‹ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·, ‰ËÏ·‰‹, ı¤ÙÂÈ ˆ˜ ÛËÌÂ›Ô ÂÎÎ›ÓËÛË˜
ÙË˜ Ì·ıËÛÈ·Î‹˜ ‰È·‰ÈÎ·Û›·˜ ÙËÓ ÂÍÂÚÂ‡ÓËÛË Ú·ÁÌ·ÙÈÎÒÓ Î·Ù·ÛÙ¿ÛÂˆÓ Î·È
Ê·ÈÓÔÌ¤ÓˆÓ, Ù· ÔÔ›· ÂÚÈ¤¯Ô˘Ó ÙÈ˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ Î·È ÙÈ˜ ‰ÔÌ¤˜ Ô˘ ÌÂÏÂÙÔ‡ÓÙ·È (.¯.
Ë ¤ÓÓÔÈ· ÙË˜ ‰È·›ÚÂÛË˜ ÂÚÈ¤¯ÂÙ·È ÛÂ Î·Ù·ÛÙ¿ÛÂÈ˜ ‰›Î·ÈË˜ ÌÔÈÚ·ÛÈ¿˜, Û¯ËÌ·ÙÈ-
ÛÌÔ‡ ÈÛÔÏËıÒÓ ÔÌ¿‰ˆÓ Î.Ù.Ï.). ∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË Á›ÓÂÙ·È Î¿Ùˆ ·fi fiÛÔ ÙÔ ‰˘Ó·-
ÙfiÓ ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÂ˜ ÔÙÈÎ¤˜ ÁˆÓ›Â˜, ‰ËÌÈÔ˘ÚÁÒÓÙ·˜ ÔÚÈÛÌ¤ÓÂ˜ ÊÔÚ¤˜ Î·È Î·Ù·-
ÛÙ¿ÛÂÈ˜ Û‡ÁÎÚÔ˘ÛË˜ ÌÂ ÙÈ˜ ·ÁÈˆÌ¤ÓÂ˜ ÁÓÒÛÂÈ˜ ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ.15 ™Ùfi¯Ô˜ Â›Ó·È Ô
Û¯ËÌ·ÙÈÛÌfi˜ ‰È·ÈÛıËÙÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ, ÔÈ ÔÔ›Â˜ ı· ·ÔÙÂÏ¤ÛÔ˘Ó ÙË ‚¿ÛË ÁÈ· ÙËÓ
·Ó·Î¿Ï˘„Ë Î·È Â·Ó·Î·Ù·ÛÎÂ˘‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ. ∂ÍÂÙ¿˙ÔÓÙ·˜ ÔÈ-
Î›ÏÂ˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜, ÂÈ‰ÈÒÎÂÙ·È ·ÎfiÌË Ë Û‡Ó‰ÂÛË ÙˆÓ ÂÈÌ¤ÚÔ˘˜ Ì·ıËÌ·ÙÈ-
ÎÒÓ ÌÈÎÚfiÎÔÛÌˆÓ16 ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ, ÔÈ ÔÔ›ÔÈ ·Ú¯ÈÎ¿ ‰Â›¯ÓÔ˘Ó Ó· ÌËÓ ¤¯Ô˘Ó Û¯¤-
ÛË Î·È Ó· ÌË Û˘Ó‰¤ÔÓÙ·È ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜. √È Ì·ıËÙ¤˜, ÌÂ ÙËÓ ÂÌÏÔÎ‹ ÙÔ˘˜ ÛÂ ·˘Ù‹
ÙË ‰È·‰ÈÎ·Û›· Â·ÓÂÊÂ‡ÚÂÛË˜ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÁÓÒÛË˜, ·ÔÎÙÔ‡Ó ÙËÓ ÈÎ·ÓfiÙË-
Ù· Ó· ·Ô‰›‰Ô˘Ó ÌfiÓÔÈ ÙÔ˘˜ ÙÔ ÓfiËÌ· ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ, Ó· ÙÈ˜ ¯ÚËÛÈ-
ÌÔÔÈÔ‡Ó ÁÈ· ÙË ‰ËÌÈÔ˘ÚÁ›· Û˘Û¯ÂÙÈÛÌÒÓ Î·È Ó· ÙÈ˜ ÂÊ·ÚÌfi˙Ô˘Ó ÏÂÈÙÔ˘ÚÁÈÎ¿
ÛÂ Â˘Ú‡ÙÂÚÂ˜ ÂÚÈÔ¯¤˜. ªÈ· Ù¤ÙÔÈ· ‰È·‰ÈÎ·Û›· ÔÈÎÔ‰fiÌËÛË˜ ÙˆÓ ÁÓÒÛÂˆÓ Î·È
‰ÂÍÈÔÙ‹ÙˆÓ ··ÈÙÂ› ¯ÚfiÓÔ Î·È, ÎÈÓÔ‡ÌÂÓË ÛÂ ‰È¿ÊÔÚ· Â›Â‰· ·Ê·›ÚÂÛË˜, ÂÍ˘-
ËÚÂÙÂ›Ù·È, ÙÔ˘Ï¿¯ÈÛÙÔÓ ÛÙ· ÚÒÙ· ÙË˜ ÛÙ¿‰È·, ·fi Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ ÔÙÈÎfi ˘ÏÈ-
Îfi, ›Ó·ÎÂ˜, Û¯‹Ì·Ù·, ‰È·ÁÚ¿ÌÌ·Ù· Î.¿..17

2.1.1. ¶Úfi‚ÏËÌ· Ï·›ÛÈÔ
∏ Ê·ÈÓÔÌÂÓÔÏÔÁÈÎ‹ ÂÍÂÚÂ‡ÓËÛË ÌÈ·˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ¤ÓÓÔÈ·˜ Á›ÓÂÙ·È ÌÂ ÚÔ-

‚Ï‹Ì·Ù· ‰È·Ù˘ˆÌ¤Ó· ÛÂ ¤Ó· Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfi Ï·›ÛÈÔ. ∏ ¤ÓÓÔÈ· ÙÔ˘

14 Freudenthal, H., Didactical Phenomenology of Mathematical Structures, D. Reidel, Dordrecht 1983.
Freudenthal, H., Weeding and Sowing: Preface to a Science of Mathematical Education, D. Reidel,
Dordrecht 1980, pp. 170-304.

15 Gravenmeijer, K.P.E., fi.., ÛËÌ. 11, ÛÂÏ. 73-74.
16 ø˜ ÌÈÎÚfiÎÔÛÌÔ˜ ÓÔÂ›Ù·È Ë ÔÚÁ¿ÓˆÛË ÙˆÓ ÁÓÒÛÂˆÓ Á‡Úˆ ·fi ÌÈ· Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓË ıÂÌ·ÙÈÎ‹ ÂÚÈÔ¯‹

(.¯. Ì¤ÙÚËÛË˜, ·ÏÁÔÚÈıÌÈÎÒÓ ˘ÔÏÔÁÈÛÌÒÓ, ¯ÚËÌ¿ÙˆÓ).
17 ∫ÔÏ¤˙·, ∂., fi.., ÛËÌ. 13, ÛÂÏ. ix-xii.
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ÚÔ‚Ï‹Ì·ÙÔ˜ Ï·ÈÛ›Ô˘ (context problem) Î·Ù¤¯ÂÈ ÎÂÓÙÚÈÎ‹ ı¤ÛË ÛÙ· ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿
Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ Î·È Â›Ó·È Â˘Ú‡ÙÂÚË ·fi ÂÎÂ›ÓË ÙÔ˘ ·Ú·‰ÔÛÈ·ÎÔ‡ ÏÂÎÙÈÎÔ‡ ÚÔ-
‚Ï‹Ì·ÙÔ˜. ∆Ô Ï·›ÛÈÔ ‰ÂÓ ·ÔÙÂÏÂ›Ù·È ÌfiÓÔ ·fi ¤Ó· Û‡ÓÔÏÔ ·ÚÈıÌËÙÈÎÒÓ ‰Â-
‰ÔÌ¤ÓˆÓ Ô˘ ÂÚÈÁÚ¿ÊÔ˘Ó ÌÈ· Ï·ÛÙ‹-ÎÔÈÓfiÙÔË ÈÛÙÔÚ›·, Ë ÔÔ›· ÙÈ˜ ÂÚÈÛÛfi-
ÙÂÚÂ˜ ÊÔÚ¤˜ ¤Ú¯ÂÙ·È ÛÂ ·ÓÙÈ·Ú¿ıÂÛË ÌÂ ÙËÓ Î·ıËÌÂÚÈÓ‹ ÁÓÒÛË ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ
Î·È ‰ÂÓ Â›Ó·È Ù›ÔÙ· ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÔ ·fi ¤Ó· ÌÂÙ·ÌÊÈÂÛÌ¤ÓÔ ÏÂÎÙÈÎfi Úfi‚ÏËÌ·.
∞ÓÙ›ıÂÙ·, ÙÔ Úfi‚ÏËÌ· Ï·›ÛÈÔ ·Ó·Ê¤ÚÂÙ·È ÛÂ ÌÈ· Ú·ÁÌ·ÙÈÎ‹ Î·Ù¿ÛÙ·ÛË Î·È
ÛÙËÚ›˙ÂÙ·È ÛÙÈ˜ ÚÔ¸¿Ú¯Ô˘ÛÂ˜ ¿Ù˘Â˜ ÁÓÒÛÂÈ˜ ·fi ÙË ÛÊ·›Ú· ÂÓ‰È·ÊÂÚfiÓÙˆÓ
ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ.18 ¶ÔÏÏ¤˜ ÊÔÚ¤˜ ‰ÂÓ ÂÚÈÔÚ›˙ÂÙ·È ÛÙÔ Ê˘ÛÈÎfi ‹ ÛÙÔÓ ÎÔÈÓˆÓÈÎfi
ÎfiÛÌÔ, ·ÏÏ¿ ÂÂÎÙÂ›ÓÂÙ·È Î·È ÛÙËÓ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfiÙËÙ· ÙË˜ Ê·ÓÙ·Û›·˜ ÙÔ˘˜. ∆Ô Úfi-
‚ÏËÌ· Ï·›ÛÈÔ ÌÔÚÂ› Ó· ÂÌÊ·Ó›˙ÂÙ·È ÌÂ ÙË ÌÔÚÊ‹ ·È¯ÓÈ‰ÈÔ‡ ‹ ÂÍÈÛÙfiÚËÛË˜
Î·È Ó· ·Ó··ÚÈÛÙ¿ÓÂÙ·È ÌÂ Û¯‹Ì·Ù· ‹ ÁÚ·Ê‹Ì·Ù·.19

Ã·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎfi ·Ú¿‰ÂÈÁÌ· Ï·ÈÛ›Ô˘ Â›Ó·È ·˘Ùfi Ô˘ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈ‹ıËÎÂ ÁÈ·
ÙË ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜ Î·È ÙË˜ ·Ê·›ÚÂÛË˜ ÛÂ ÂÍ¿¯ÚÔÓ· ·È‰È¿ Î·Ù¿ ÙË
‰È¿ÚÎÂÈ· ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎÔ‡ ÚÔÁÚ¿ÌÌ·ÙÔ˜ Ô˘ ‰ÈÂÓÂÚÁ‹ıËÎÂ ÛÙËÓ √ÏÏ·Ó‰›·. √È ‰Ú·-
ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ ‚·Û›ÛÙËÎ·Ó ÛÂ ¤Ó· ‚È‚Ï›Ô ÂÚÁ·Û›·˜ ÌÂ Ù›ÙÏÔ «∆Ô §ÂˆÊÔÚÂ›Ô», ÙÔ Ô-
Ô›Ô ‹Ù·Ó ÁÚ·ÌÌ¤ÓÔ ÛÂ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ÁÏÒÛÛ· ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ‹ ·fi ÙË Û˘ÓËıÈÛÌ¤ÓË.
∏ Ó¤· ÁÏÒÛÛ· ¯ÚËÛÈÌÔÔ›ËÛÂ ÙfiÍ· ÛÂ ·ÓÙÈÎ·Ù¿ÛÙ·ÛË ÙÔ˘ ›ÛÔÓ ÙË˜ ÌË¯·ÓÈÛÙÈ-
Î‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜, ÂÓÒ ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ÁÚ¿ÊÔÓÙ·Ó ÛÙÔ Ï·›ÛÈÔ ÙÔ˘ ÏÂˆÊÔÚÂ›Ô˘
Ê·Ó¤ÚˆÓ·Ó ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi ÙˆÓ ÂÈ‚·ÙÒÓ Ô˘ ‚Ú›ÛÎÔÓÙ·Ó Ì¤Û· Û’ ·˘Ùfi Î·È ÔÈ È-
Ó·Î›‰Â˜ ÛÙÈ˜ ÛÙ¿ÛÂÈ˜ ¤‰ÂÈ¯Ó·Ó ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi ÙˆÓ ·ÙfiÌˆÓ Ô˘ ·Ó¤‚·ÈÓ·Ó ‹ Î·Ù¤-
‚·ÈÓ·Ó (Û¯. 1).

ªÂ ÙËÓ ÂÂÍÂÚÁ·Û›· ÂÓfi˜ Ù¤ÙÔÈÔ˘ ÚÔ‚Ï‹Ì·ÙÔ˜ Ï·ÈÛ›Ô˘ ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ ¤¯Ô˘Ó ÙË
‰˘Ó·ÙfiÙËÙ· Ó· ‰Ú·Ì·ÙÔÔÈ‹ÛÔ˘Ó ÙÈ˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ¤˜ ÙÔ˘ Î·È Ó· ˘ÏÔÔÈ‹ÛÔ˘Ó
ÙÈ˜ ‰ÈÎ¤˜ ÙÔ˘˜ È‰¤Â˜, ÂÌÂÈÚ›Â˜ ‹ Ê·ÓÙ·ÛÈÒÛÂÈ˜, ÔÈ ÔÔ›Â˜ Û˘¯Ó¿ ¤Ú¯ÔÓÙ·È ÛÂ ·-
ÓÙÈ·Ú·‚ÔÏ‹ ÌÂ ÙÈ˜ È‰¤Â˜ ÙˆÓ Û˘ÌÌ·ıËÙÒÓ ÙÔ˘˜ ‹ ÌÂ ÙÈ˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¤˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜
Ô˘ Â›Ó·È ¿ÁÓˆÛÙÂ˜ Î·È Ú¤ÂÈ Ó· Á›ÓÔ˘Ó ÎÙ‹Ì· ÙÔ˘˜. ™Ù·‰È·Î¿, Ì¤Û· ·fi ÙÈ˜
‰ÈÂÚÁ·Û›Â˜ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË˜ ÔÈ ¤ÓÓÔÈÂ˜ ÂÁÎ·ıÈ‰Ú‡ÔÓÙ·È, ÂÓÒ ÙÔ ·Ú¯ÈÎfi
ÓfiËÌ· ÙˆÓ ‚ÔËıËÌ¿ÙˆÓ ÂÍ·ÛıÂÓÂ›, ÂÈÙÚ¤ÔÓÙ·˜ ÙË ÌÂÙ·ÊÔÚ¿ ÙË˜ ÛÎ¤„Ë˜ ·fi
ÙÔ ÂÚÌËÓÂ˘ÙÈÎfi Ï·›ÛÈÔ (ÏÂˆÊÔÚÂ›Ô) ÛÙÔ ·ÚÈıÌËÙÈÎfi Ï·›ÛÈÔ ÙˆÓ ·ÏÒÓ Ú¿-

18 ∫ÔÏ¤˙·, ∂., °ÓˆÛÈÔÏÔÁÈÎ‹ Î·È ¢È‰·ÎÙÈÎ‹ ¶ÚÔÛ¤ÁÁÈÛË ÙˆÓ ™ÙÔÈ¯ÂÈˆ‰ÒÓ ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ∂ÓÓÔÈÒÓ, Leader
Books, ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ 147-148.

19 ∫ÔÏ¤˙·, ∂., ¶ÚfiÏÔÁÔ˜ … fi.., ÛËÌ. 13, ÛÂÏ. xvi-xix.
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™¯‹Ì· 1: ¶·Ú¿ÛÙ·ÛË ÙÔ˘ ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎÔ‡ ÚÔ‚Ï‹Ì·ÙÔ˜ Ï·ÈÛ›Ô˘ 
«∆Ô §ÂˆÊÔÚÂ›Ô»
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ÍÂˆÓ.20 ∏ ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ‹ ÂÎ·›‰Â˘ÛË ÁÂÊ˘ÚÒÓÂÈ ÌÂ ·˘Ùfi ÙÔÓ ÙÚfiÔ ÙÔ ¯¿ÛÌ· ·Ó¿-
ÌÂÛ· ÛÙËÓ ¿Ù˘Ë, ‰È·ÈÛıËÙÈÎ‹ Î·È Û˘Ó‰Â‰ÂÌ¤ÓË ÌÂ ÙÔ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfi Ï·›ÛÈÔ ÙÔ˘
ÚÔ‚Ï‹Ì·ÙÔ˜ ‰È·‰ÈÎ·Û›·, Î·È ÛÙËÓ Ù˘ÈÎ‹, ·Ó·ÛÙÔ¯·ÛÙÈÎ‹, ·Ê·ÈÚÂÙÈÎ‹ Î·È ‚·ı-
ÌÈ·›· Û¯ËÌ·ÙÔÔÈËÌ¤ÓË Î·È ÁÂÓÈÎÂ˘Ì¤ÓË ‰È·‰ÈÎ·Û›·.

2.2 ¶ÚÔÔ‰Â˘ÙÈÎ‹ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË

√ Freudenthal ıÂˆÚÂ› ÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ ̂ ˜ ÌÈ· ‰È·‰ÈÎ·Û›· ·Ì-
Ê›‰ÚÔÌÔ˘ ÂÚ¿ÛÌ·ÙÔ˜ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙÔÓ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfi ÎfiÛÌÔ Î·È Û’ ·˘ÙfiÓ ÙˆÓ Û˘Ì-
‚fiÏˆÓ.21 √Ú›˙ÂÙ·È, ·fi ÙÔÓ ›‰ÈÔ Î·È ÙÔ˘˜ Û˘ÓÂÚÁ¿ÙÂ˜ ÙÔ˘, ˆ˜ ÌÈ· ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙË-
Ù· ÔÚÁ¿ÓˆÛË˜ Ô˘ ‰ÈÂÓÂÚÁÂ›Ù·È ÛÙÔ Ï·›ÛÈÔ ÙË˜ Ì·ıËÛÈ·Î‹˜ ‰È·‰ÈÎ·Û›·˜, Û‡Ì-
ÊˆÓ· ÌÂ ÙËÓ ÔÔ›· ÔÈ ÁÓÒÛÂÈ˜ Î·È ÔÈ ‰ÂÍÈfiÙËÙÂ˜ Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ‹‰Ë ·ÔÎÙËıÂ› Â-
Ê·ÚÌfi˙ÔÓÙ·È ÁÈ· ÙË ÌÂÏ¤ÙË ¿ÁÓˆÛÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Û¯¤ÛÂˆÓ Î·È ‰ÔÌÒÓ. ∏ Ì·-
ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË ÛÙ· ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÂÚÌËÓÂ‡ÂÙ·È ÌÂ ÙËÓ ÂÎÙ‡ÏÈÍ‹ ÙË˜ ÛÂ
‰‡Ô Ê¿ÛÂÈ˜: ÙËÓ ÔÚÈ˙fiÓÙÈ· Î·È ÙËÓ Î¿ıÂÙË.

™ÙËÓ ÔÚÈ˙fiÓÙÈ· Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË Ë ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ‹ Î·Ù¿ÛÙ·ÛË ÚÔ‚ÏËÌ·ÙÈÛÌÔ‡ ÌÂ-
Ù·ÊÚ¿˙ÂÙ·È ÛÂ Ì·ıËÌ·ÙÈÎfi Úfi‚ÏËÌ· Î·È ÌÔÓÙÂÏÔÔÈÂ›Ù·È, ÒÛÙÂ Ì¤Ûˆ ÙË˜ ·Ó·-
·Ú¿ÛÙ·Û‹˜ ÙË˜ Î·È ÙË˜ ·Ó·Î¿Ï˘„Ë˜ ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ Ô˘ ÂÓ˘¿Ú¯Ô˘Ó Ó· ÂÓÙÔÈ-
ÛÙÔ‡Ó ÔÈ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¤˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ Î·È ‰ÔÌ¤˜. √È Ì·ıËÙ¤˜ ¤¯Ô˘Ó ÙËÓ Â˘¯¤ÚÂÈ· Ó· Â-
ÈÏ¤ÍÔ˘Ó Ù· ÂÚÁ·ÏÂ›· Î·È ÙÈ˜ ÌÂıfi‰Ô˘˜ Ô˘ ıÂˆÚÔ‡Ó fiÙÈ ÂÎÊÚ¿˙Ô˘Ó Î·Ï‡ÙÂÚ·
ÙÈ˜ ¿Ù˘Â˜ È‰¤Â˜ Î·È ÛÙÚ·ÙËÁÈÎ¤˜ ÙÔ˘˜, ÛÂ ¤Ó· ÁÂÓÈÎfiÙÂÚÔ Ï·›ÛÈÔ Â·ÓÂÊÂ‡ÚÂ-
ÛË˜-Â·Ó·Î·Ù·ÛÎÂ˘‹˜ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÁÓÒÛË˜. ∏ Î·ı·˘Ùfi Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ÂÂ-
ÍÂÚÁ·Û›· ·˘Ù‹˜ ÙË˜ ÁÓÒÛË˜ Á›ÓÂÙ·È ÛÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, Î·Ù¿ ÙËÓ Î¿ıÂÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔ-
Ô›ËÛË, fiÔ˘ ÙÔ Úfi‚ÏËÌ· ·ÓÙÈÌÂÙˆ›˙ÂÙ·È ÌÂ ·ÌÈÁ‹ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÂÚÁ·ÏÂ›· (Ù‡-
Ô˘˜, ·Ô‰Â›ÍÂÈ˜ Û¯¤ÛÂˆÓ, ÁÂÓÈÎÂ‡ÛÂÈ˜ Î.Ù.Ï.). ∏ Ó¤· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ¤ÓÓÔÈ· ÂÓÈ-
Û¯‡ÂÙ·È, ÂÓÒ ÔÈ ÁÓÒÛÂÈ˜ Î·È ÔÈ ‰ÂÍÈfiÙËÙÂ˜ ÔÈÎÔ‰ÔÌÔ‡ÓÙ·È ÛÙ·‰È·Î¿ Î·È ÂÂ-
ÎÙÂ›ÓÔÓÙ·È ÌÂ ÂÓÛ˘ÓÂ›‰ËÙÔ ÙÚfiÔ ÛÙÔÓ ÎfiÛÌÔ ÙˆÓ Û˘Ì‚fiÏˆÓ, ÌÂ ·ÒÙÂÚÔ ÛÙfi¯Ô
ÙË ÌÂÙ·ÊÔÚ¿ ÙÔ˘˜ ÛÂ ‰È¿ÊÔÚÔ˘˜ ¯ÒÚÔ˘˜ ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜. ¢ËÏ·‰‹, ÂÓÒ Ë ÔÚÈ˙fiÓÙÈ·
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË Ô‰ËÁÂ› ·fi ÙÔÓ ÎfiÛÌÔ ÙˆÓ ÚÔÛˆÈÎÒÓ ·ÈÛı‹ÛÂˆÓ ÛÙÔÓ Îfi-
ÛÌÔ ÙˆÓ Û˘Ì‚fiÏˆÓ, Ë Î¿ıÂÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË ÌÂÙ·Ê¤ÚÂÈ ÛÙÔÈ¯Â›· ·fi ÙÔÓ
ÎfiÛÌÔ ÙˆÓ Û˘Ì‚fiÏˆÓ ÛÙÔÓ ÎfiÛÌÔ ÙˆÓ ·ÈÛı‹ÛÂˆÓ Î·È ÙË˜ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfiÙËÙ·˜.22

™Â Î¿ıÂ ÛÙ¿‰ÈÔ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË˜, ÛÙÔ Ï·›ÛÈÔ ÌÈ·˜ ·ÏÏËÏÂÈ‰Ú·ÛÙÈÎ‹˜
‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜, Ë ·ÙÔÌÈÎ‹ ÂÚÁ·Û›· Û˘Ó‰˘¿˙ÂÙ·È ÌÂ ÔÌ·‰ÈÎ‹ Û˘˙‹ÙËÛË, ·ÓÙ·ÏÏ·Á‹
·fi„ÂˆÓ, ·Ó·ÛÙÔ¯·ÛÌfi ÙˆÓ ·ÔÊ¿ÛÂˆÓ Î·È ÙˆÓ ÂÓÂÚÁÂÈÒÓ, ÛÙ¿ıÌÈÛË ÏÂÔÓÂ-
ÎÙËÌ¿ÙˆÓ Î·È ÌÂÈÔÓÂÎÙËÌ¿ÙˆÓ ÙË˜ ÔÚÂ›·˜ Â›Ï˘ÛË˜ ÂÓfi˜ ÚÔ‚Ï‹Ì·ÙÔ˜, ‰È·Ù‡-
ˆÛË ·fi„ÂˆÓ ÁÈ· Ù· ÂÈ¯ÂÈÚ‹Ì·Ù· Ô˘ ÂÎÊÚ¿˙ÔÓÙ·È, ÂÚÌËÓÂ›· Î·È ·ÍÈÔÏfiÁË-
ÛË ÙˆÓ ·ÔÙÂÏÂÛÌ¿ÙˆÓ. ¶·Ú¤¯ÔÓÙ·È ¤ÙÛÈ ÂÓ‰Â›ÍÂÈ˜ ÛÙÔ ‰¿ÛÎ·ÏÔ, ·ÏÏ¿ Î·È ÛÙÔ˘˜

20 Brink, F.J. van den, ∏ ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ‹ ·ÚÈıÌËÙÈÎ‹ ÛÙËÓ ÂÎ·›‰Â˘ÛË ÁÈ· Ù· ÌÈÎÚ¿ ·È‰È¿, ÛÙÔ: L. Streefland
(ed.), ƒÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ ª·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÛÙËÓ ¶ÚˆÙÔ‚¿ıÌÈ· ∂Î·›‰Â˘ÛË (ÂÈÌ. E. ∫ÔÏ¤˙·) (ÛÂÏ. 83-100), Leader
Books, ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ. 83-92.

21 Brink, F.J. van den, fi.., ÛËÌ. 20, ÛÂÏ. 90.
22 ∫ÔÏ¤˙·, ∂., ¶ÚfiÏÔÁÔ˜, fi.., ÛËÌ. 13, ÛÂÏ. xii-xiv, Î·È ∆reffers, A., fi.., ÛËÌ. 10, ÛÂÏ. 32-34.
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›‰ÈÔ˘˜ ÙÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜, ÁÈ· ÙÔ ÛÙ›ÁÌ· ÙË˜ ı¤ÛË˜ ÙÔ‡ Î·ıÂÓfi˜ ÛÙÔ Ì·ıËÛÈ·Îfi Â‰›Ô
Î·È ÙÔ˘ ‚·ıÌÔ‡ ÚÔfi‰Ô˘ ÙÔ˘ ÛÙË ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔÔ›ËÛË˜.

3. £ÂˆÚ›· ÙˆÓ ÂÈ¤‰ˆÓ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ÛÎ¤„Ë˜

Ÿˆ˜ Î·È ÌÂ ÔÔÈ·‰‹ÔÙÂ ¿ÏÏË Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ¤ÓÓÔÈ·, ¤ÙÛÈ Î·È ÌÂ ÙÈ˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ ÙÔ˘
ÁÂˆÌÂÙÚÈÎÔ‡ ¯ÒÚÔ˘ Ë ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ı· Ú¤ÂÈ Ó· ÍÂÎÈÓ¿, Û‡ÌÊˆÓ· ÌÂ Ù· ÚÂ·ÏÈ-
ÛÙÈÎ¿ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿, ·fi ÙÔÓ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfi ÎfiÛÌÔ ÌÂ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ ÔÈ ÔÔ›Â˜ ÌÔ-
ÚÔ‡Ó Ó· ·Ó·‰Â›ÍÔ˘Ó ÙÈ˜ ‰È·ÈÛıËÙÈÎ¤˜ ·fi„ÂÈ˜ ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ. ∫·ıËÌÂÚÈÓ¤˜ Â-
ÌÂÈÚ›Â˜ Î·È Ê·ÈÓfiÌÂÓ· ÂÌÂÚÈ¤¯Ô˘Ó ÔÈÎÈÏ›· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎÒÓ ‰Ú·ÛÙËÚÈÔÙ‹ÙˆÓ,
ÛÙËÓ ÚÔÛÊÔÚ¿ Î·È ÙËÓ ÂÂÍÂÚÁ·Û›· ÙˆÓ ÔÔ›ˆÓ Ú¤ÂÈ Ó· Î˘ÚÈ·Ú¯Ô‡Ó ·ÓÂÏÈ-
ÎÙÈÎ¿ Ù· Ú‹Ì·Ù·: ·Ú·ÙËÚÒ (¿ÌÂÛ· Î·È ˘fi ÁˆÓ›·), ÚÔÛ·Ó·ÙÔÏ›˙ˆ Î·È ÚÔÛ-
‰ÈÔÚ›˙ˆ, ·ÓÙÈÏ·Ì‚¿ÓÔÌ·È, ÌÂÙ·Û¯ËÌ·Ù›˙ˆ (ÌÂÁ¤ı˘ÓÛË, ÂÚÈÛÙÚÔÊ‹, Û˘ÌÌÂÙÚ›·
Î.¿.), Û¯Â‰È¿˙ˆ Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿˙ˆ, ÌÂÙÚÒ Î·È ˘ÔÏÔÁ›˙ˆ.23

∆Ô ÌÔÓÙ¤ÏÔ ÙˆÓ √ÏÏ·Ó‰ÒÓ Piere Marie van Hiele Î·È ÙË˜ Û˘˙‡ÁÔ˘ ÙÔ˘ Dina van
Hiele-Geldol, Û‡ÌÊˆÓ· ÌÂ ÙÔ ÔÔ›Ô Ë ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹ –Î·È ÁÂÓÈÎfiÙÂÚ· Ë Ì·ıËÌ·ÙÈ-
Î‹– ÛÎ¤„Ë ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ ÂÍÂÏ›ÛÛÂÙ·È ÛÂ ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿ Â›Â‰·, ÚÔ¤Î˘„Â ÙÔ 1957
ÌÂ ÙËÓ ÂÎfiÓËÛË ÙˆÓ ‰È‰·ÎÙÔÚÈÎÒÓ ‰È·ÙÚÈ‚ÒÓ ÙÔ˘˜.24 ∞Ó Î·È ÚÔËÁÂ›Ù·È ¯ÚÔÓÈ-
Î¿ ÙˆÓ ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎÒÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î·È ·ÚÔ˘ÛÈ¿˙ÂÈ ÛËÌ·ÓÙÈÎ¤˜ ÔÌÔÈfiÙËÙÂ˜ ÌÂ ÙË
ÛÙÚÔ˘ÎÙÔ˘Ú·ÏÈÛÙÈÎ‹ ıÂˆÚ›· ÙÔ˘ Dienes,25 ·ÊÔ‡ Î·È Â‰Ò Ë ÌÂÙ¿‚·ÛË ÛÂ ÂfiÌÂ-
ÓÔ Â›Â‰Ô ÚÔ¸Ôı¤ÙÂÈ ÙËÓ Î·Ù¿ÎÙËÛË ÙÔ˘ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓÔ˘ ÌÂ ÙËÓ ÚÔÛˆÈÎ‹ Â-
ÌÏÔÎ‹ ÙÔ˘ Ì·ıËÙ‹, ˆÛÙfiÛÔ, ÛÙ· ÚÒÙ· Â›Â‰· ÙˆÓ van Hiele Î·È ÚÈÓ ·fi ÙË
ÌÂÙ¿‚·ÛË ÛÙÈ˜ Ù˘ÈÎ¤˜ ÏÂÈÙÔ˘ÚÁ›Â˜ ÙˆÓ ÂfiÌÂÓˆÓ ÂÈ¯ÂÈÚÂ›Ù·È Ë Ê·ÈÓÔÌÂÓÔÏÔ-
ÁÈÎ‹ ÂÍÂÚÂ‡ÓËÛË ÂÎÂ›ÓˆÓ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙË˜ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfiÙËÙ·˜, ÁÈ· ÙÈ˜ ÔÔ›Â˜ ÔÈ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¤˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ Î·È ‰ÔÌ¤˜ ·ÔÙÂÏÔ‡Ó Ù· ÔÚÁ·ÓˆÙÈÎ¿ ÂÚÁ·ÏÂ›· ÙÔ˘˜. ∞ÓÙ›-
ÏË„Ë, ‰ËÏ·‰‹, Ô˘ Û¯ÂÙ›˙ÂÙ·È ÌÂ ÙË ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ Ê·ÈÓÔÌÂÓÔÏÔÁ›· ÙÔ˘ Freudenthal.
∂ÈÏ¤ÔÓ, ÙÔ ÌÔÓÙ¤ÏÔ ÙˆÓ van Hiele ·ÔÙ¤ÏÂÛÂ ¤Ó· ·fi Ù· ıÂˆÚËÙÈÎ¿ ÛÙËÚ›ÁÌ·Ù·
ÙˆÓ ÌÂÏÂÙÒÓ ÙË˜ ÔÌ¿‰·˜ Wiskobas Î·È Î·ıfiÚÈÛÂ ÛÂ ÛËÌ·ÓÙÈÎfi ‚·ıÌfi ÙÔÓ ÚÔ-
Û·Ó·ÙÔÏÈÛÌfi ÙË˜.26

™Ù· ¤ÓÙÂ Â›Â‰· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ÛÎ¤„Ë˜ Ô˘ ÚÔÙÂ›ÓÔÓÙ·È ·fi ÙÔ˘˜ ‰‡Ô √ÏÏ·Ó-
‰Ô‡˜ ·È‰·ÁˆÁÔ‡˜ ÙÔ ÂÚÈÂ¯fiÌÂÓÔ ‰È·ÊÔÚÔÔÈÂ›Ù·È ÙfiÛÔ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙË Ê‡ÛË fiÛÔ
Î·È ˆ˜ ÚÔ˜ ÙËÓ ÔÚÁ¿ÓˆÛ‹ ÙÔ˘:27

23 ∫ÔÏ¤˙·, ∂., °ÓˆÛÈÔÏÔÁÈÎ‹.., fi.., ÛËÌ. 18, ÛÂÏ. 280-287. Moor, E. de, ∏ ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ÙË˜ °ÂˆÌÂÙÚ›·˜ ÛÙËÓ
√ÏÏ·Ó‰›· (ËÏÈÎ›Â˜ 4-14) –H ÚÂ·ÏÈÛÙÈÎ‹ ÚÔÛ¤ÁÁÈÛË–, ÛÙÔ: L. Streefland (ed.), ƒÂ·ÏÈÛÙÈÎ¿ ª·ıËÌ·ÙÈ-
Î¿ ÛÙËÓ ¶ÚˆÙÔ‚¿ıÌÈ· ∂Î·›‰Â˘ÛË (ÂÈÌ. E. ∫ÔÏ¤˙·) (ÛÂÏ. 131-153), Leader Books, ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ.
135-148.

24 ºÈÏ›Ô˘, °. -  ÃÚ›ÛÙÔ˘, ∫., ¢È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ∆˘ˆı‹Ùˆ - °. ¢·Ú‰·Ófi˜, ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ.
297.

25 √ Z.P. Dienes, ÌÂÙ¿ ·fi ÛÙÂÓ‹ Û˘ÓÂÚÁ·Û›· ÌÂ ÙÔÓ Bruner, Û¯Â‰›·ÛÂ Î·È ¯ÚËÛÈÌÔÔ›ËÛÂ Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ
˘ÏÈÎfi Î·È ·È¯Ó›‰È·, ÌÂ ÛÙfi¯Ô ÙË ‰fiÌËÛË ‰È·‰Ô¯ÈÎÒÓ Ì·ıËÛÈ·ÎÒÓ ÂÈ¤‰ˆÓ.

26 ∫ÔÏ¤˙·, ∂., ¶ÚfiÏÔÁÔ˜ …, fi.., ÛËÌ. 13, ÛÂÏ. vii-xi.
27 ∑¿¯Ô˜, π.µ., ∞ÍÈÔÏfiÁËÛË ÙÔ˘ ∂È¤‰Ô˘ °ÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ™Î¤„Ë˜ van Hiele ÙˆÓ ª·ıËÙÒÓ ÙË˜ µ’ ∆¿ÍË˜ ÙÔ˘
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■ ¶ÚÒÙÔ Â›Â‰Ô: ∞Ó·ÁÓÒÚÈÛË˜ ‹ √ÙÈÎÔÔ›ËÛË˜.
√È Ì·ıËÙ¤˜ ·ÓÙÈÏ·Ì‚¿ÓÔÓÙ·È Ù· Û¯‹Ì·Ù· ˆ˜ ÌÈ· ÔÏfiÙËÙ·, ÌÂ ‚¿ÛË ÙË ÌÔÚÊ‹
ÙÔ˘˜. ¢ÂÓ ÌÔÚÔ‡Ó Ó· ‰È·ÎÚ›ÓÔ˘Ó Ù· Û˘ÛÙ·ÙÈÎ¿ ÙÔ˘˜ Ì¤ÚË (ÏÂ˘Ú¤˜, ÁˆÓ›Â˜
Î.Ï.), Ô‡ÙÂ Ó· Î·Ù·ÓÔ‹ÛÔ˘Ó fiÙÈ ˘¿Ú¯Ô˘Ó È‰ÈfiÙËÙÂ˜ Ô˘ Ù· ¯·Ú·ÎÙËÚ›˙Ô˘Ó.
∆Ô ÏÂÍÈÏfiÁÈÔ Ô˘ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Ó ·ÊÔÚ¿ ÂÚÈÔÚÈÛÌ¤ÓÂ˜ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¤˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜,
ÂÓÒ ÙÔ Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ ̆ ÏÈÎfi Ô˘ ÂÂÍÂÚÁ¿˙ÔÓÙ·È ·ÔÙÂÏÂ› ÙÔ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜
Ì·ıËÛÈ·Î‹˜ ‰È·‰ÈÎ·Û›·˜.

■ ¢Â‡ÙÂÚÔ Â›Â‰Ô: ¶ÂÚÈÁÚ·ÊÈÎfi ‹ ∞Ó¿Ï˘ÛË˜.
∆Ô Î˘ÚÈfiÙÂÚÔ ̄ ·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎfi ÁÓÒÚÈÛÌ· ÙË˜ ÛÎ¤„Ë˜ ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ ÛÂ ·˘Ùfi ÙÔ
Â›Â‰Ô Â›Ó·È Ë ·Ó·ÁÓÒÚÈÛË ÙˆÓ Û˘ÛÙ·ÙÈÎÒÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ Î·È Ë
ÂÚÈÁÚ·Ê‹ ÙˆÓ È‰ÈÔÙ‹ÙˆÓ ÙÔ˘˜, ÌÂ Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓË ·Ó¿Ù˘ÍË ÙÔ˘ Î·Ù¿ÏÏËÏÔ˘ ÏÂ-
ÍÈÏÔÁ›Ô˘. ∏ ¤ÚÂ˘Ó· ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ ÁÈ· ÙÈ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ¤¯ÂÈ
Î˘Ú›ˆ˜ ÂÌÂÈÚÈÎfi ¯·Ú·ÎÙ‹Ú·, ÂÓÒ ·‰˘Ó·ÙÔ‡Ó ·ÎfiÌË Ó· ÚÔ‚Ô‡Ó ÛÂ Û˘ÌÂ-
Ú¿ÛÌ·Ù·, ÏÔÁÈÎ¤˜ ·Ô‰Â›ÍÂÈ˜ Î·È Ù˘ÈÎfi ÔÚÈÛÌfi ÙˆÓ È‰ÈÔÙ‹ÙˆÓ.

■ ∆Ú›ÙÔ Â›Â‰Ô: ÕÙ˘Ë˜ ∞Ê·›ÚÂÛË˜ ‹ ¢È¿Ù·ÍË˜.
√È Ì·ıËÙ¤˜ ¤¯Ô˘Ó ÙË ‰˘Ó·ÙfiÙËÙ· Ó· ‰È·Ù¿ÛÛÔ˘Ó ÏÔÁÈÎ¿ Ù· Û¯‹Ì·Ù· Î·È ÙÈ˜ È-
‰ÈfiÙËÙ¤˜ ÙÔ˘˜ Î·È Ó· ·ÓÙÈÏ·Ì‚¿ÓÔÓÙ·È ÙÔ ÚfiÏÔ ÙˆÓ ÔÚÈÛÌÒÓ ÙÔ˘˜. ∞ÓÙÈÎÂ›ÌÂ-
ÓÔ ¤ÚÂ˘Ó·˜ Á›ÓÔÓÙ·È ÔÈ ›‰ÈÂ˜ ÔÈ Û¯¤ÛÂÈ˜, ÂÓÒ Á›ÓÂÙ·È Î·Ù·ÓÔËÙ‹ Î·È Ë ¤ÓÓÔÈ·
ÙË˜ Û˘ÌÂÚ›ÏË„Ë˜ ÎÏ¿ÛÂˆÓ (.¯. ·Ó·ÁÓˆÚ›˙ÂÙ·È ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ˆ˜ ÂÈ‰ÈÎ‹ Â-
Ú›ÙˆÛË ÔÚıÔÁˆÓ›Ô˘).

■ ∆¤Ù·ÚÙÔ Â›Â‰Ô: ∆˘ÈÎ‹˜ ∞Ê·›ÚÂÛË˜ ‹ ∂·ÁˆÁ‹˜.
∏ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹ ÛÎ¤„Ë ·˘ÙÔ‡ ÙÔ˘ ÂÈ¤‰Ô˘ ÂÈÙÚ¤ÂÈ ÙËÓ ·Ó··Ú·ÁˆÁ‹ ‹ Û‡Ó-
ıÂÛË ·Ô‰Â›ÍÂˆÓ, ÙË ̄ Ú‹ÛË ÏÔÁÈÎÒÓ ·Ï˘Û›‰ˆÓ, ÙËÓ ·Ó·Î¿Ï˘„Ë Û¯¤ÛÂˆÓ Î·È
ÙË Û˘Ó·ÁˆÁ‹ ÁÂÓÈÎÂ‡ÛÂˆÓ. ∫·Ù·ÓÔÔ‡ÓÙ·È Ô ÚfiÏÔ˜ ÙˆÓ ·ÍÈˆÌ¿ÙˆÓ Î·È Ë Û˘-
Û¯¤ÙÈÛË ÙˆÓ ÈÎ·ÓÒÓ Î·È ·Ó·ÁÎ·›ˆÓ Û˘ÓıËÎÒÓ, ÂÓÒ Á›ÓÂÙ·È ¯Ú‹ÛË ·Ô‰ÂÈÎÙÈ-
ÎÒÓ ÌÂıfi‰ˆÓ, fiˆ˜ Ë ÂÈ˜ ¿ÙÔÔÓ ··ÁˆÁ‹.

■ ¶¤ÌÙÔ Â›Â‰Ô: ∞˘ÛÙËÚfiÙËÙ·˜ ‹ £ÂˆÚËÙÈÎfi.
∂›Ó·È ÙÔ ·ÓÒÙÂÚÔ Â›Â‰Ô ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ÛÎ¤„Ë˜ ÛÙÔ ÔÔ›Ô ÌÔÚÂ› Ó· ÊÙ¿ÛÂÈ
¤Ó·˜ Ì·ıËÙ‹˜. ™Â ·˘Ùfi ÙÔ Â›Â‰Ô ÂÍÂÏ›ÛÛÂÙ·È Ë ÈÎ·ÓfiÙËÙ· ÁÈ· ÔÏÔÎÏËÚˆ-
Ì¤ÓÂ˜ ·Ô‰Â›ÍÂÈ˜, ·ÊËÚËÌ¤ÓÔ˘˜ Û˘ÏÏÔÁÈÛÌÔ‡˜, ·Ó¿Ù˘ÍË ıÂˆÚÈÒÓ, ÁÂÓÈÎÂ‡-
ÛÂÈ˜ Î·È Â˘Ú‡ÙÂÚÂ˜ ÂÊ·ÚÌÔÁ¤˜.
∆Ô ¤ÌÙÔ Â›Â‰Ô ‰ÂÓ ·Ó·Ù‡¯ıËÎÂ ÛÙÈ˜ ·Ú¯ÈÎ¤˜ ÂÚÁ·Û›Â˜ ÙˆÓ van Hiele,
ÂÂÈ‰‹ ·ÎfiÌË Î·È ÙÂÏÂÈfiÊÔÈÙÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ ÙË˜ ‰Â˘ÙÂÚÔ‚¿ıÌÈ·˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜
Û¿ÓÈ· ÙÔ Î·Ù·ÎÙÔ‡Ó.28 ŸÛÔÓ ·ÊÔÚ¿ ÙÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜ ÙÔ‡ ¢ËÌÔÙÈÎÔ‡ ™¯ÔÏÂ›Ô˘,
ÛËÌÂÈÒÓÂÙ·È fiÙÈ ‰‡ÛÎÔÏ· ÌÔÚÔ‡Ó Ó· ÍÂÂÚ¿ÛÔ˘Ó ÙÔ 2Ô ‹ ÙÔ 3Ô Â›Â‰Ô ÁÂ-
ˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ÛÎ¤„Ë˜.
Ÿˆ˜ ·Ó·Ê¤ÚıËÎÂ ‹‰Ë, ¤Ó· ‚·ÛÈÎfi ¯·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎfi ÙˆÓ ÂÈ¤‰ˆÓ ÛÎ¤„Ë˜

§˘ÎÂ›Ô˘, ÛÙÔ: ºÚ. ∫·Ï·‚¿ÛË˜ -  ª. ªÂ˚Ì¿ÚË˜ (ÂÈÌ.), ∞ÍÈÔÏfiÁËÛË Î·È ¢È‰·ÛÎ·Ï›· ÙˆÓ ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ
(ÛÂÏ. 161-179), Gutenberg - ¶·ÓÂÈÛÙ‹ÌÈÔ ∞ÈÁ·›Ô˘, ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ. 163-167.  ∫ÔÓÙÔÁÈ¿ÓÓË˜, ¢. -
¡Ù˙È·¯Ú‹ÛÙÔ˜, µ., µ·ÛÈÎ¤˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ ÙË˜ °ÂˆÌÂÙÚ›·˜ (4Ë ¤Î‰.), ∞ı‹Ó· 2003, ÛÂÏ. 437-439.

28 ∆Ô˘Ì¿ÛË˜, ª., fi.., ÛËÌ. 1, ÛÂÏ. 343-350.



¢È‰·ÎÙÈÎ‹ ·ÍÈÔÔ›ËÛË ÙË˜ ıÂˆÚ›·˜ ÙˆÓ van Hiele 75

Â›Ó·È fiÙÈ ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ ÂÚÓÔ‡Ó ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿ ·fi ÙÔ ¤Ó· Â›Â‰Ô ÛÙÔ ¿ÏÏÔ ¯ˆÚ›˜ Ó·
Â›Ó·È ‰˘Ó·Ù‹ Ë ̆ ÂÚ‹‰ËÛ‹ ÙÔ˘˜. ∫·ı¤Ó· ¤¯ÂÈ ÙË ‰ÈÎ‹ ÙÔ˘ ÁÏÒÛÛ·-Û‡Ì‚ÔÏ·-Û˘-
ÛÙ‹Ì·Ù· Û¯¤ÛÂˆÓ Î·È ¤ÙÛÈ, fiÙ·Ó ¤Ó·˜ Ì·ıËÙ‹˜ ‚Ú›ÛÎÂÙ·È ÛÂ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎfi Â›Â-
‰Ô ·fi ÙÔ˘˜ Û˘ÌÌ·ıËÙ¤˜ ÙÔ˘ ‹ ÙÔ ‰¿ÛÎ·ÏÔ, ÙfiÙÂ ‰ÂÓ ÌÔÚÂ› Ó· ÙÔ˘˜ Î·Ù·ÓÔ‹ÛÂÈ
ÁÈ· Ó· ÂÈÎÔÈÓˆÓ‹ÛÂÈ Ì·˙› ÙÔ˘˜, Î·È ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊ·. ∂ÈÛËÌ·›ÓÂÙ·È fiÙÈ Ë ˆÚ›Ì·Ó-
ÛË Î·È Ë ÌÂÙ¿‚·ÛË ÛÂ ·ÓÒÙÂÚÔ Â›Â‰Ô ‰ÂÓ ·ÔÙÂÏÔ‡Ó ÌfiÓÔ ÌÈ· Ê˘ÛÈÎ‹-·˘ÙÔ-
ÂÎÏËÚÔ‡ÌÂÓË ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ô˘ Â›Ó·È Û˘Ó¿ÚÙËÛË ÙË˜ ËÏÈÎ›·˜, ·ÏÏ¿ Û˘ÓÈÛÙÔ‡Ó Â-
ÚÈÛÛfiÙÂÚÔ ÌÈ· ÂÍ¤ÏÈÍË Ô˘ Û¯ÂÙ›˙ÂÙ·È ÌÂ ÙËÓ ÔÚÁ¿ÓˆÛË, ÙÔ ÂÚÈÂ¯fiÌÂÓÔ Î·È ÙÈ˜
ÌÂıfi‰Ô˘˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜.29

°È· ÙËÓ ÂÈÙ˘¯‹ ·Ó¿Ù˘ÍË ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ ÛÙÔ Î¿ıÂ Â›Â‰Ô ÛÎ¤„Ë˜ Î·È ÙËÓ Î·-
Ù¿ÎÙËÛË ÙˆÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÁÓÒÛÂˆÓ, Ô P.M. van Hiele ÚÔÙÂ›ÓÂÈ ¤-
Ó· ıÂˆÚËÙÈÎfi ÌÔÓÙ¤ÏÔ ¤ÓÙÂ Ê¿ÛÂˆÓ ÁÈ· ÙË Ì·ıËÛÈ·Î‹ ‰È·‰ÈÎ·Û›·. ¢È·ÎÚ›ÓÂÈ ÙÈ˜
ÂÍ‹˜ Ê¿ÛÂÈ˜:30

ñ ¶ÏËÚÔÊfiÚËÛË˜, fiÔ˘ Û˘˙ËÙÂ›Ù·È ÙÔ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜ ÌÂÏ¤ÙË˜, Á›ÓÔÓÙ·È ·Ú·-
ÙËÚ‹ÛÂÈ˜, ·Â˘ı‡ÓÔÓÙ·È ÂÚˆÙ‹Ì·Ù· Î·È ÂÈÛ¿ÁÂÙ·È ÙÔ Î·Ù¿ÏÏËÏÔ ÏÂÍÈÏfiÁÈÔ.
™ÎÔfi˜ ÙË˜ Ê¿ÛË˜ ·˘Ù‹˜ Â›Ó·È Ë ÂÍÔÈÎÂ›ˆÛË ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ ÌÂ Ù· ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ·
Î·È Ë ÏËÚÔÊfiÚËÛË ÙÔ˘ ‰·ÛÎ¿ÏÔ˘ ÁÈ· ÙÈ˜ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓÂ˜ ÁÓÒÛÂÈ˜ ÙÔ˘˜ ¿Óˆ
ÛÙÔ ı¤Ì·.

ñ ∫·ÙÂ˘ı˘ÓfiÌÂÓË˜ ÂÚÁ·Û›·˜, Î·Ù¿ ÙËÓ ÔÔ›· ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ ÂÍÂÚÂ˘ÓÔ‡Ó Ù· ·ÓÙÈ-
ÎÂ›ÌÂÓ· Î·È ¤Ú¯ÔÓÙ·È ÛÂ Â·Ê‹ ÌÂ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Î·È ˘ÏÈÎ¿ Ô˘ Ô ‰¿ÛÎ·-
ÏÔ˜ ¤¯ÂÈ ÂÈÏ¤ÍÂÈ Î·È Ù·ÍÈÓÔÌ‹ÛÂÈ, ÒÛÙÂ ÛÙ·‰È·Î¿ Ó· Ô‰ËÁËıÔ‡Ó ÛÙËÓ ·Ó·-
Î¿Ï˘„Ë ÙˆÓ ÂÓÓÔÈÒÓ Ô˘ Â›Ó·È ¯·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¤˜ ÁÈ· ÙÔ Â›Â‰Ô ÛÙÔ ÔÔ›Ô
‚Ú›ÛÎÔÓÙ·È.

ñ ŒÎÊÚ·ÛË˜, fiÔ˘ ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ ÂÎÊÚ¿˙Ô˘Ó Î·È ·ÓÙ·ÏÏ¿ÛÛÔ˘Ó ÙÈ˜ ·Ó·‰˘fiÌÂÓÂ˜
·fi„ÂÈ˜ ÙÔ˘˜, Î·È ·Ó·Ù‡ÛÛÔ˘Ó Ù· Î·Ù¿ÏÏËÏ· ÁÏˆÛÛÈÎ¿ Ì¤Û· ÁÈ· ÙËÓ ÂÚÈ-
ÁÚ·Ê‹ ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ Ô˘ ˘¿Ú¯Ô˘Ó.

ñ ∂ÏÂ‡ıÂÚË˜ ÂÚÁ·Û›·˜, ÛÙËÓ ÔÔ›· ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ ·Û¯ÔÏÔ‡ÓÙ·È ÌÂ ÈÔ Û‡ÓıÂÙÂ˜ ÂÚ-
Á·Û›Â˜ ‰È·‚·ıÌÈÛÌ¤ÓË˜ ‰˘Û¯¤ÚÂÈ·˜, Î·È ÂÍÂÚÂ˘ÓÔ‡Ó ÙÈ˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Â-
ÏÂ‡ıÂÚ· ÌÂ ÙÔ ‰ÈÎfi ÙÔ˘˜ ÚÔÛˆÈÎfi ÙÚfiÔ.

ñ √ÏÔÎÏ‹ÚˆÛË˜, fiÔ˘ Ë Ó¤· ÁÓÒÛË Û˘ÓÔ„›˙ÂÙ·È Î·È ÂÓÛˆÌ·ÙÒÓÂÙ·È ÛÙÔ Û‡ÓÔ-
ÏÔ ÙˆÓ ‰È·ı¤ÛÈÌˆÓ ÁÓÒÛÂˆÓ Î·È ÈÎ·ÓÔÙ‹ÙˆÓ, ÂÓÒ Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ· Û¯ËÌ·Ù›˙ÂÙ·È
ÌÈ· ÛÊ·ÈÚÈÎ‹ ¿Ô„Ë ÁÈ· ÙÔ Ó¤Ô Ï¤ÁÌ· Û¯¤ÛÂˆÓ Ô˘ ÚÔÎ‡ÙÂÈ.

™˘Á¯ÚfiÓˆ˜ ÌÂ ÙËÓ ·Ó¿Ù˘ÍË ÙˆÓ ÂÈ¤‰ˆÓ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ÛÎ¤„Ë˜ ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ,
Î·È ÂÈÎÔ˘ÚÈÎ¿ ÁÈ· ÙËÓ ÔÌ·Ï‹ ÂÍ¤ÏÈÍ‹ ÙÔ˘˜ Û’ ·˘Ù¿, ÏÂÈÙÔ˘ÚÁÔ‡Ó Î·È Î·ÏÏÈÂÚ-
ÁÔ‡ÓÙ·È ÔÚÈÛÌ¤ÓÂ˜ ‰ÂÍÈfiÙËÙÂ˜ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ Ê‡ÛË˜. ™ÙÈ˜ ·Ú·Î¿Ùˆ ¤ÓÙÂ ÂÚÈÔ-
¯¤˜ ‰ÂÍÈÔÙ‹ÙˆÓ (ÔÙÈÎ¤˜, ÏÂÎÙÈÎ¤˜ Û¯Â‰›·ÛË˜, ÏÔÁÈÎ¤˜, ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜) ·ÚÔ˘ÛÈ¿˙Ô-
ÓÙ·È Ì¤Û· ÛÂ ·Ú¤ÓıÂÛË ÔÈ ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜ Ô˘ ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ÛÙ· ÙÚ›· ÚÒÙ· Â›Â-

29 ∫ÔÓÙÔÁÈ¿ÓÓË˜, ¢. - ¡Ù˙È·¯Ú‹ÛÙÔ˜, µ., … fi.., ÛËÌ. 27, ÛÂÏ. 439-440.
30 ∫ÔÏ¤˙·, ∂., °ÓˆÛÈÔÏÔÁÈÎ‹ …, fi.., ÛËÌ. 18, ÛÂÏ. 274-276Ø ∆Ô˘Ì¿ÛË˜, ª., fi.., ÛËÌ. 1, ÛÂÏ. 352-354Ø ºÈ-

Ï›Ô˘, °. - ÃÚ›ÛÙÔ˘, ∫., fi.., ÛËÌ. 24, ÛÂÏ. 115-117.
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‰· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ÛÎ¤„Ë˜ (π, ππ, πππ) ÔÈ ÔÔ›Â˜ ‚·ıÌÈ·›· Ú¤ÂÈ Ó· ·Ó·Ù˘¯ıÔ‡Ó
·fi ÙÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜:31

✓ √ÙÈÎ¤˜ (π. ∞Ó·ÁÓÒÚÈÛË Û¯ËÌ¿ÙˆÓ Î·È ÙˆÓ ÏËÚÔÊÔÚÈÒÓ Ô˘ ·˘Ù¿ ‰›ÓÔ˘Ó,
ππ. ÂÓÙÔÈÛÌfi˜ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ Î·È ‰È¿ÎÚÈÛË ÙˆÓ È‰ÈÔÙ‹ÙˆÓ ÙÔ˘˜, πππ. ·Ó·ÁÓÒÚÈÛË
Û¯¤ÛÂˆÓ Î·È ÂÈÛ‹Ì·ÓÛË ÎÔÈÓÒÓ È‰ÈÔÙ‹ÙˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ).

✓ §ÂÎÙÈÎ¤˜ (π. ™˘Û¯¤ÙÈÛË Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ÌÂ ÙÈ˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Â˜ ÔÓÔÌ·Û›Â˜ Î·È Î·Ù·ÓfiË-
ÛË ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ·fi ÙËÓ ÂÚÈÁÚ·Ê‹ ÙÔ˘˜, ππ. ·Ó·ÊÔÚ¿ È‰ÈÔÙ‹ÙˆÓ ÙˆÓ Û¯Ë-
Ì¿ÙˆÓ ÌÂ ¯Ú‹ÛË Î·Ù¿ÏÏËÏË˜ ÔÚÔÏÔÁ›·˜, πππ. ÂÓÛ˘ÓÂ›‰ËÙÔ˜ ÔÚÈÛÌfi˜ ÂÓÓÔÈÒÓ
Î·È ‰È·Ù‡ˆÛË ÚÔÙ¿ÛÂˆÓ Ô˘ ·Ó·‰ÂÈÎÓ‡Ô˘Ó ÙÈ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ Û¯Ë-
Ì¿ÙˆÓ).

✓ ™¯Â‰›·ÛË˜ (π. ∫·Ù·ÛÎÂ˘‹ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ Î·È ÔÓÔÌ·Û›· ÙˆÓ ÌÂÚÒÓ ÙÔ˘˜, ππ. Î·Ù·-
ÛÎÂ˘‹ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ÌÂ ‚¿ÛË ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙ¤˜ ÙÔ˘˜, πππ. ‰ËÌÈÔ˘ÚÁ›· Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ·fi
ÌÂÙ·ÙÚÔ‹ ‹ Û˘Ó‰˘·ÛÌfi ¿ÏÏˆÓ).

✓ §ÔÁÈÎ¤˜ (π. ∞ÓÙ›ÏË„Ë ÔÌÔÈÔÙ‹ÙˆÓ-‰È·ÊÔÚÒÓ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ Î·È Û˘-
ÓÂÈ‰ËÙÔÔ›ËÛË ÙË˜ ‰È·Ù‹ÚËÛË˜ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ, ππ. ÔÌ·‰ÔÔ›ËÛË Î·È Î·ÙËÁÔ-
ÚÈÔÔ›ËÛË ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ÌÂ ‚¿ÛË ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙ¤˜ ÙÔ˘˜, πππ. ¯ÚËÛÈÌÔÔ›ËÛË ÙˆÓ
È‰ÈÔÙ‹ÙˆÓ ÁÈ· ÙË Û˘ÌÂÚ›ÏË„Ë Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ÛÂ ÎÏ¿ÛÂÈ˜).

✓ ∂Ê·ÚÌÔÁ‹˜ (π. ∞Ó·ÁÓÒÚÈÛË ÁÂˆÌÂÙÚÈÎÒÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ÛÙ· Î·ıËÌÂÚÈÓ¿ ·ÓÙÈ-
ÎÂ›ÌÂÓ·, ππ. ·Ó·ÁÓÒÚÈÛË ÁÂˆÌÂÙÚÈÎÒÓ È‰ÈÔÙ‹ÙˆÓ ÛÙ· Ê˘ÛÈÎ¿ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ·, πππ.
Î·Ù·ÓfiËÛË ÙË˜ ¤ÓÓÔÈ·˜ ÙÔ˘ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔ‡ ÌÔÓÙ¤ÏÔ˘ Ô˘ ·ÓÙÈÚÔÛˆÂ‡ÂÈ Û¯¤-
ÛÂÈ˜).

¢È‰·ÎÙÈÎ‹ ÂÊ·ÚÌÔÁ‹ ÙˆÓ ÂÈ¤‰ˆÓ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ÛÎ¤„Ë˜ ÁÈ· ÙÔ «∆ÂÙÚ¿ÁˆÓÔ»

∆Ô «ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ» Â›Ó·È ¤Ó· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎfi Û¯‹Ì· ÌÂ ÙÔ ÔÔ›Ô Ù· ·È‰È¿ ¤Ú¯ÔÓÙ·È
·fi ÔÏ‡ ÓˆÚ›˜ ÛÂ Â·Ê‹, ÂÎÙÂÏÒÓÙ·˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Î·È ·È¯Ó›‰È·. øÛÙfiÛÔ,
ÙÔ fiÙÈ ¤Ó· ·È‰› ÌÔÚÂ› Ó· ÍÂ¯ˆÚ›ÛÂÈ ¤Ó· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ·fi ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ (·fi Ù·
2 ¤ÙË) ‹ fiÙÈ ÌÔÚÂ› Ó· «Û¯Â‰È¿ÛÂÈ» ¤Ó· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ (4 ¤ÙË) ‰ÂÓ ÛËÌ·›ÓÂÈ ˆ˜ ¤-
¯ÂÈ Î·Ù·ÓÔ‹ÛÂÈ ÙÈ˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ ÙÔ˘ ÙÔÔÏÔÁÈÎÔ‡ ‹ ÙÔ˘ Â˘ÎÏÂ›‰ÂÈÔ˘ ‹ ÙÔ˘ ÚÔ‚ÔÏÈÎÔ‡
¯ÒÚÔ˘, ÔÈ ÔÔ›Â˜ ‰È¤Ô˘Ó Î·È ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ. ∞˘Ùfi Â›Ó·È Î¿ÙÈ ÙÔ ÔÔ›Ô Ú·ÁÌ·-
ÙÔÔÈÂ›Ù·È ÚÔÔ‰Â˘ÙÈÎ¿, Î˘Ú›ˆ˜ ÛÙÔ ÛÙ¿‰ÈÔ ÙˆÓ Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓˆÓ ÓÔËÙÈÎÒÓ Ú¿-
ÍÂˆÓ (7Ô-10Ô ¤ÙÔ˜). ™˘ÛÙËÌ·ÙÈÎ‹ Û˘ÌÂÚÈÊÔÚ¿ Î·È Î·Ù·ÓfiËÛË ÙˆÓ ÂÓÓÔÈÒÓ ÙÔ‡
Â˘ÎÏÂ›‰ÂÈÔ˘ ¯ÒÚÔ˘ ı· Ú¤ÂÈ Ó· ·Ó·Ì¤ÓÂÙ·È ·fi ÙÔ ÛÙ¿‰ÈÔ ÙË˜ Ù˘ÈÎ‹˜ ÏÔÁÈÎ‹˜
(11Ô-12Ô ¤ÙÔ˜), ‰ËÏ·‰‹ fiÙ·Ó Ù· ·È‰È¿ ‚Ú›ÛÎÔÓÙ·È ÛÙÈ˜ ‰‡Ô ÙÂÏÂ˘Ù·›Â˜ Ù¿ÍÂÈ˜ ÙÔ˘
¢ËÌÔÙÈÎÔ‡ ™¯ÔÏÂ›Ô˘, Î·È ·ÚÁfiÙÂÚ·.32

™ÙÔ Ó¤Ô ¶ÚfiÁÚ·ÌÌ· ™Ô˘‰ÒÓ ÙˆÓ ª·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÙÔ˘ ¢ËÌÔÙÈÎÔ‡ ™¯ÔÏÂ›Ô˘ Á›-
ÓÂÙ·È Û·Ê‹˜ ·Ó·ÊÔÚ¿ ÁÈ· ÙËÓ ·Ó¿Ù˘ÍË ÙË˜ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ÛÎ¤„Ë˜ Î·È ÙˆÓ ÈÎ·-
ÓÔÙ‹ÙˆÓ ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ ÛÂ Â›Â‰·, Û‡ÌÊˆÓË ÌÂ ÙÔ ıÂˆÚËÙÈÎfi Ï·›ÛÈÔ Ô˘ ·-

31 ∫ÔÓÙÔÁÈ¿ÓÓË˜, ¢. -  ¡Ù˙È·¯Ú‹ÛÙÔ˜, µ., fi.., ÛËÌ. 27, ÛÂÏ. 476-477.
32 Botson, Cl. - Deliege, M., √È ¶ÚÔÌ·ıËÌ·ÙÈÎ¤˜ ¢È·‰ÈÎ·Û›Â˜ Î·È ŒÓÓÔÈÂ˜ – ™˘Ì‚ÔÏ‹ ÛÙËÓ ∫·Ù·ÓfiËÛË

ÙË˜ °ÓˆÛÙÈÎ‹˜ æ˘¯ÔÏÔÁ›·˜ ÙÔ˘ J. Piaget (ÂÈÌ. °.ª. ∆ÚÔ‡ÏË˜), Gutenberg, ∞ı‹Ó· 1998, ÛÂÏ. 10-11, 82-
88.
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ÚÔ˘ÛÈ¿ÛÙËÎÂ ÛÙËÓ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓË ÂÓfiÙËÙ·. ¢È·Ù˘ÒÓÂÙ·È, Â›ÛË˜, fiÙÈ ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜
ÙÂÏÂÈÒÓÔÓÙ·˜ ÙËÓ ™∆’ Ù¿ÍË Ú¤ÂÈ Ó· Â›Ó·È ÈÎ·ÓÔ›:33

– Ó· ¯ÂÈÚ›˙ÔÓÙ·È ÌÂ ¿ÓÂÛË Ù· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ fiÚÁ·Ó·,

– Ó· ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Ó ¤Ó· ÛÙÔÈ¯ÂÈÒ‰Â˜ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎfi ÏÂÍÈÏfiÁÈÔ,

– Ó· ·Ó·ÁÓˆÚ›˙Ô˘Ó Û¯‹Ì·Ù· ·fi ÌÈ· ÂÈÎfiÓ· ‹ ·fi ÌÈ· ÏÂÎÙÈÎ‹ ÂÚÈÁÚ·Ê‹,

– Ó· ‰È·ÎÚ›ÓÔ˘Ó Ù· È‰È·›ÙÂÚ· ¯·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ ÂÓfi˜ Û¯‹Ì·ÙÔ˜ Î·È Ó· ÂÚÈÁÚ¿-
ÊÔ˘Ó ÌÂ ¿ÓÂÛË ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙ¤˜ ÙÔ˘, ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙÔ Î·Ù¿ÏÏËÏÔ ÏÂÍÈÏfiÁÈÔ,

– Ó· ̄ ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Ó ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÂÓfi˜ Û¯‹Ì·ÙÔ˜, ÁÈ· Ó· ÙÔ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿˙Ô˘Ó, fiˆ˜
Î·È ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜ Î¿ÔÈˆÓ ÛÙÂÚÂÒÓ, ÁÈ· Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿˙Ô˘Ó Ù· ·Ó·Ù‡ÁÌ·Ù¿
ÙÔ˘˜,

– Ó· ÔÌ·‰ÔÔÈÔ‡Ó Û¯‹Ì·Ù· ·Ó¿ÏÔÁ· ÌÂ ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙ¤˜ ÙÔ˘˜,

– Ó· ·Ó·ÁÓˆÚ›˙Ô˘Ó ÙÈ˜ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¤˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓˆÓ,

– Ó· ̄ ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Ó ÙÂ¯ÓÈÎ¤˜ ÌÂÙ·Û¯ËÌ·ÙÈÛÌÔ‡ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ (·ÍÔÓÈÎ‹ Û˘ÌÌÂÙÚ›·, ÌÂ-
Ù·ÊÔÚ¿, ÌÂÁ¤ı˘ÓÛË, ÛÌ›ÎÚ˘ÓÛË).

ŒÙÛÈ, ÁÈ· ÙËÓ Â›ÙÂ˘ÍË ÙˆÓ ·Ú·¿Óˆ Û¯ÂÙÈÎ¿ ÌÂ ÙÔ ‰È‰·ÎÙÈÎfi ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ «∆Ô
ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ», ·Ú·Ù›ıÂÓÙ·È ÛÙÔÓ ¶›Ó·Î· 1 ÚÔÙÂÈÓfiÌÂÓÂ˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜, ‚·-
ÛÈÛÌ¤ÓÂ˜ ÛÙ· Â›Â‰· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ ÛÎ¤„Ë˜ ÙˆÓ van Hiele Î·È ÛÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ·-
Ó¿Ù˘ÍË ÙˆÓ ‰ÂÍÈÔÙ‹ÙˆÓ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ‹˜ Ê‡ÛË˜.

33 À¶.∂.¶.£., ¶ÚÔÁÚ¿ÌÌ·Ù· ™Ô˘‰ÒÓ ¶ÚˆÙÔ‚¿ıÌÈ·˜ Î·È ¢Â˘ÙÂÚÔ‚¿ıÌÈ·˜ ∂Î·›‰Â˘ÛË˜ – £ÂÙÈÎ¤˜ ∂È-
ÛÙ‹ÌÂ˜ (˘Â‡ı. ¤Î‰. ÃÚ. ¢Ô‡Î·˜), À¶∂¶£-¶.π., ∞ı‹Ó· 2000, ÛÂÏ. 13-14.

¶›Ó·Î·˜ 1: ¢È‰·ÎÙÈÎ¤˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ ÁÈ· ÙÔ ∆ÂÙÚ¿ÁˆÓÔ

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ ¢È‰·ÎÙÈÎ‹
£ÂÒÚËÛË  

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1Ë

·) ∆·ÍÈÓÔÌ‹ÛÙÂ Ù· ·Ú·Î¿Ùˆ Û¯‹Ì·Ù· ÛÂ 
Î·ÙËÁÔÚ›Â˜:

π. ∂›Â‰Ô
∞Ó·ÁÓÒÚÈÛË˜

√ÙÈÎ¤˜
ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜
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‚) °ÓˆÚ›˙ÔÓÙ·˜ fiÙÈ Ù· Û¯‹Ì·Ù·:

‰ÂÓ Â›Ó·È «ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ·», ÛÂ ÔÈ· ·fi ÙÈ˜ Î·ÙËÁÔÚ›Â˜ Ù‹˜ Ù·-
ÍÈÓfiÌËÛË˜ Ô˘ Î¿Ó·ÙÂ ı· ‰›Ó·ÙÂ ·˘Ùfi ÙÔÓ Ù›ÙÏÔ;

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 2Ë
·) ™¯Â‰È¿ÛÙÂ ÛÂ ÙÂÙÚ·ÁˆÓÈÛÌ¤ÓÔ ̄ ·ÚÙ› ¤Ó· ÙÂÙÚ¿Áˆ-

ÓÔ. µ¿ÏÙÂ ÛÙÈ˜ «Ì‡ÙÂ˜» ÙÔ˘ Ù· ÁÚ¿ÌÌ·Ù· ∞, µ, °, ¢.
Ã·Ú¿ÍÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞° Î·È µ¢.

‚) ¶Ò˜ Ï¤ÁÔÓÙ·È Ù· ÛËÌÂ›· ∞, µ, °, ¢, Ò˜ Ù· Â˘ı‡-
ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ, µ°, °¢, ¢∞ Î·È Ò˜ Ù· Â˘-
ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞°, µ¢ ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘;

Á) ∫fi„ÙÂ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ Ô˘ Û¯Â‰È¿Û·ÙÂ. ¶ÂÚÈÂÚÁ·-
ÛÙÂ›ÙÂ ÙÔ Î·È ·Ú·ÙËÚ‹ÛÙÂ ÙÔ ·fi ‰È¿ÊÔÚÂ˜ ı¤ÛÂÈ˜
Î·È ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¤˜ ÌÂÚÈ¤˜. ∞ÏÏ¿ÍÙÂ ÙÔ˘ ı¤ÛË ÛÙÔ
¯ÒÚÔ. ¶Ò˜ Ê·›ÓÂÙ·È; ∂Í·ÎÔÏÔ˘ıÂ› Ó· Â›Ó·È ÙÂ-
ÙÚ¿ÁˆÓÔ;

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 3Ë

·) ¶ÂÚÈÁÚ¿„ÙÂ Ù· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ· ÙË˜ Ù¿ÍË˜
‹ ÙÔ˘ ̄ ÒÚÔ˘ ÛÙÔÓ ÔÔ›Ô ̇ Â›ÙÂ. ∆È ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· Û¯Ô-
ÏÈ¿ÛÂÙÂ Û¯ÂÙÈÎ¿ ÁÈ· ÙÔ ÛÎ¿ÎÈ, ÙÔ ˙¿ÚÈ ‹ ÙÈ˜ ˘Ú·-
Ì›‰Â˜;

‚) ºÙÈ¿ÍÙÂ ÌÈÎÚ¿ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· ÌÂ Ô‰ÔÓÙÔÁÏ˘Ê›‰Â˜ Î·È
ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚ· ÌÂ Î·Ï·Ì¿ÎÈ·. ¶fiÛ· ÎÔÌÌ¿ÙÈ· ¯ÚÂÈ-
¿˙ÂÛÙÂ ÁÈ· ÙÔ Î¿ıÂ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ; ∫ÔÏÏ‹ÛÙÂ Ù· ÛÂ
¯·ÚÙfiÓÈ Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù·.

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 4Ë

·) ¶fiÛ· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·ÎÚ›ÓÂÙÂ ÛÙÔ ·-
Ú·Î¿Ùˆ Û¯¤‰ÈÔ;

πÎ·ÓfiÙËÙÂ˜
Û¯Â‰›·ÛË˜

§ÂÎÙÈÎ¤˜
ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜

§ÔÁÈÎ¤˜
ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜

πÎ·ÓfiÙËÙÂ˜
ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜

ππ. ∂›Â‰Ô
¶ÂÚÈÁÚ·ÊÈÎfi

√ÙÈÎ¤˜
ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 5Ë

·) ¶ÚÔÛ·ı‹ÛÙÂ Ó· Û¯Â‰È¿ÛÂÙÂ ÛÂ ÏÂ˘Îfi ¯·ÚÙ› ¤Ó·
ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ÏÂ˘Ú¿˜ 4 ÂÎ.

¶ÔÈÂ˜ ‰˘ÛÎÔÏ›Â˜ ·ÓÙÈÌÂÙˆ›˙ÂÙÂ;
¶ÔÈ· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ fiÚÁ·Ó· ı· ¯ÚÂÈ·ÛÙÂ›ÙÂ ÁÈ· ÙË Û¯Â‰›·-

Û‹ ÙÔ˘;
¶fiÛÂ˜ Î·È ÙÈ Â›‰Ô˘˜ ÁˆÓ›Â˜ ¤¯ÂÈ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ;
¶fiÛÂ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ¤¯ÂÈ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ Î·È ÙÈ Û¯¤ÛË ¤¯Ô˘Ó ÌÂ-

Ù·Í‡ ÙÔ˘˜;
‚) ∫fi„ÙÂ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ Ô˘ Û¯Â‰È¿Û·ÙÂ Î·È ¯·Ú¿ÍÙÂ

ÙÈ˜ ‰È·ÁÒÓÈ¤˜ ÙÔ˘. ¶fiÛÂ˜ ‰È·ÁÒÓÈÂ˜ ¤¯ÂÈ ÙÔ ÙÂÙÚ¿-
ÁˆÓÔ Î·È ÙÈ Û¯¤ÛË ¤¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜;

Á) ¢ÈÏÒÛÙÂ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ Î·Ù¿ Ì‹ÎÔ˜ Ù‹˜ ÌÈ·˜ ‰È·-
ÁˆÓ›Ô˘ ÙÔ˘. ∆È Û¯‹Ì·Ù· ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó; ∆È Û¯¤ÛË ¤-
¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜; ∂›Ó·È Û˘ÌÌÂÙÚÈÎ¿; ªÂ ÔÈÔ˘˜
¿ÏÏÔ˘˜ ÙÚfiÔ˘˜ ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰ÈÏÒÛÂÙÂ ÙÔ ÙÂÙÚ¿-
ÁˆÓÔ, ÒÛÙÂ Ó· ÚÔÎ‡„Ô˘Ó Û˘ÌÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù·;

‰) ∫fi„ÙÂ ÙÈ˜ 4 ÁˆÓ›Â˜ ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘. ∆È Ì¤ÙÚÔ ¤¯ÂÈ
Ë Î·ıÂÌÈ¿; µ¿ÏÙÂ ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿ ÙË Ì›· ‰›Ï· ÛÙËÓ ¿Ï-
ÏË. ¶fiÛÔ Â›Ó·È ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙˆÓ
ÁˆÓÈÒÓ ÂÓfi˜ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘; ªÔ-
ÚÂ›ÙÂ Ó· Î·Ù·Ï‹ÍÂÙÂ ÛÙÔ ›‰ÈÔ Û˘-
Ì¤Ú·ÛÌ·, Í¤ÚÔÓÙ·˜ fiÙÈ Ë ‰È·-
ÁÒÓÈÔ˜ ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘ ÙÔ ¯ˆÚ›-
˙ÂÈ ÛÂ ‰‡Ô ›Û· ÙÚ›ÁˆÓ·;

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 6Ë

·) ¶ÂÚÈÁÚ¿„ÙÂ ÛÙ· ¿ÏÏ· Ì¤ÏË ÙË˜ ÔÌ¿‰·˜ Û·˜ ¤Ó·
ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ, ÌÂ ‚¿ÛË ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙ¤˜ ÙÔ˘. ºÙÈ¿ÍÙÂ ¤Ó·Ó
›Ó·Î· ÌÂ ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜ Î·È Ù· ̄ ·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ ÙÔ˘
ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘ Ô˘ ¤¯ÂÙÂ ‚ÚÂÈ Ì¤¯ÚÈ ÙÒÚ· ‹ Î·È ¿Ï-
Ï·, Ô˘ ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·ÈÛı·ÓıÂ›ÙÂ. ™˘ÓÙ¿ÍÙÂ ÂÓ-
‰È·Ê¤ÚÔÓÙ· Û¯ÂÙÈÎ¿ ·ÈÓ›ÁÌ·Ù·.

‚) ™˘˙ËÙ‹ÛÙÂ Î·È Û¯ÔÏÈ¿ÛÙÂ ÙÈ˜ ·Ú·Î¿Ùˆ ÚÔÙ¿ÛÂÈ˜:
ŒÓ· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ Â›Ó·È Î·È ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ.
ŒÓ· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ Â›Ó·È Î·È ÔÚıÔÁÒÓÈÔ.
√È ‰È·ÁÒÓÈÔÈ ÂÓfi˜ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘ ÙÔ ¯ˆÚ›˙Ô˘Ó ÛÂ Ù¤ÛÛÂÚ·

ÔÚıÔÁÒÓÈ· ÙÚ›ÁˆÓ·, ›Û· ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜.

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 7Ë

·) •Â‰ÈÏÒÛÙÂ ÌÈ· ̄ ·ÚÙÔÂÙÛ¤Ù·. ¶ÔÈ· Û¯‹Ì·Ù· ‰È·-
ÎÚ›ÓÂÙÂ;

πÎ·ÓfiÙËÙÂ˜
Û¯Â‰›·ÛË˜

§ÂÎÙÈÎ¤˜
ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜

§ÔÁÈÎ¤˜
ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜

πÎ·ÓfiÙËÙÂ˜
ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜
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‚) ∂ÓÒÛÙÂ Ù¤ÛÛÂÚ· ›Û· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· ÌÂ ‰È¿ÊÔÚÔ˘˜ ÙÚfi-
Ô˘˜. ∆È Û¯‹Ì·Ù· ÌÔÚÔ‡Ó Ó· ÚÔÎ‡„Ô˘Ó;

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 8Ë

ºˆÙ›ÛÙÂ ¤Ó· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ Î·È ‰Â›ÙÂ ÙË ÛÎÈ¿ ÙÔ˘. ªÂÙ·ÙÔ-
›ÛÙÂ ÙÔ Î·È ÂÚÈÛÙÚ¤„ÙÂ ÙÔ. ∆È Û¯‹Ì·Ù· ·›ÚÓÂÈ Ë ÛÎÈ¿
ÙÔ˘;

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 9Ë

·) ™˘Ó·ÚÌÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ÌÂ ‰ÈÏfiÎ·ÚÊ· 4 ̄ ·ÚÙÔÙ·ÈÓ›Â˜ ›-
ÛˆÓ ‰È·ÛÙ¿ÛÂˆÓ Î·È ÊÙÈ¿ÍÙÂ ¤Ó· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ.34

∞ÔÙ˘ÒÛÙÂ ÙÔ ÂÚ›ÁÚ·ÌÌ· ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘ ÛÂ
¯·ÚÙ› Î·È ¯·Ú¿ÍÙÂ ÙÈ˜ ‰È·ÁÒÓÈ¤˜ ÙÔ˘. ªÂÙ¿ ÙÚ·-
‚‹ÍÙÂ ÙÈ˜ ‰‡Ô ·¤Ó·ÓÙÈ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘ ¤-
ÙÛÈ, ÒÛÙÂ Ó· ·ÏÏ¿ÍÂÈ Û¯‹Ì·. ∞ÔÙ˘ÒÛÙÂ ÙÔ ÂÚ›-
ÁÚ·ÌÌ· ÙÔ˘ Ó¤Ô˘ Û¯‹Ì·ÙÔ˜ ÛÂ ¯·ÚÙ› Î·È ¯·Ú¿ÍÙÂ
ÙÈ˜ ‰È·ÁÒÓÈ¤˜ ÙÔ˘. ∆È Û¯‹Ì· ÚÔ¤Î˘„Â;

‚) ¶ÔÈÂ˜ ÔÌÔÈfiÙËÙÂ˜ Î·È ÔÈÂ˜ ‰È·ÊÔÚ¤˜ ·Ú·ÙËÚÂ›-
ÙÂ ÌÂÙ·Í‡ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘ Î·È ÚfiÌ‚Ô˘;

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 10Ë

·) ™¯Â‰È¿ÛÙÂ ÛÂ ÙÂÙÚ·ÁˆÓÈÛÌ¤ÓÔ ¯·ÚÙ› ‰È¿ÊÔÚ· ÙÂ-
ÙÚ¿ÏÂ˘Ú·. ¶·Ú·ÙËÚ‹ÛÙÂ Ù· Î·È Û˘˙ËÙ‹ÛÙÂ ÌÂÙ·-
Í‡ Û·˜ ÁÈ’ ·˘Ù¿. ¡· Ù· ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Î·È Ó· ÂÈÛËÌ¿-
ÓÂÙÂ ÙÈ˜ ÔÌÔÈfiÙËÙÂ˜ Î·È ÙÈ˜ ‰È·ÊÔÚ¤˜ ÙÔ˘˜.

‚) ¶ÚÔÛ·ı‹ÛÙÂ ÌÂ Ù· Û¯‹Ì·Ù· ·˘Ù¿ Ó· Î·Ï‡„ÂÙÂ
ÙËÓ ÂÈÊ¿ÓÂÈ· ÙÔ˘ ‚È‚Ï›Ô˘ Û·˜. ªÂ ÙË ¯Ú‹ÛË 
ÔÈÔ˘ Â›‰Ô˘˜ ÈÛÙÂ‡ÂÙÂ fiÙÈ ı· Î·Ï˘ÙfiÙ·Ó Ï‹Úˆ˜;

Á) µ¿ÏÙÂ ÛÂ ÌÈ· ÏÔÁÈÎ‹ ÛÂÈÚ¿ ÙÈ˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜: ÔÚıÔÁÒÓÈ·,
ÙÂÙÚ¿ÏÂ˘Ú·, ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌ·, ÔÏ‡ÁˆÓ·, ÙÚ·-
¤˙È·, ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ·. ∂ÍËÁ‹ÛÙÂ Î·È ‰ÈÎ·ÈÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ÙÔ
‰È¿ÁÚ·ÌÌ¿ Û·˜.

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 11Ë
·) ™¯Â‰È¿ÛÙÂ ¤Ó· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ÌÂ ÙÈ˜ ‰È·ÁÒÓÈ¤˜ ÙÔ˘.

∫fi„ÙÂ Ù· 4 ÙÚ›ÁˆÓ· Ô˘ Û¯ËÌ·Ù›˙ÔÓÙ·È. ªÂ ·˘Ù¿
Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÂÍ‹˜ Û¯‹Ì·Ù·: ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ ÙÚ›-
ÁˆÓÔ, ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ, Ï¿ÁÈÔ ·-
Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ, ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ ÙÚ·¤˙ÈÔ.

34 ÃÈÔÓ›‰Ô˘-ªÔÛÎÔÊfiÁÏÔ˘, ª.: ª¤ÓˆÓ (¶Ï¿ÙˆÓ) - ª·ıËÌ·ÙÈÎ¿ – ªÈ· ‚ÈˆÌ·ÙÈÎ‹ ‰È·ıÂÌ·ÙÈÎ‹ ‰Ú·-
ÛÙËÚÈfiÙËÙ· ÛÙË ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ÛÙÔ: ¶Ú·ÎÙÈÎ¿ ÙÔ˘ 19Ô˘ ¶·ÓÂÏÏ‹ÓÈÔ˘ ™˘ÓÂ‰Ú›Ô˘ ÙË˜ ∂ÏÏË-
ÓÈÎ‹˜ ª·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ∂Ù·ÈÚÂ›·˜ (ÛÂÏ. 204-213), ∫ÔÌÔÙËÓ‹ 2002, ÛÂÏ. 208.

πππ. ∂›Â‰Ô
ÕÙ˘Ë˜
∞Ê·›ÚÂÛË˜

√ÙÈÎ¤˜
ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜

§ÂÎÙÈÎ¤˜
ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜

§ÔÁÈÎ¤˜
ÈÎ·ÓfiÙËÙÂ˜

πÎ·ÓfiÙËÙÂ˜
Û¯Â‰›·ÛË˜
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‚) ¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÛÂ ÙÂÙÚ·ÁˆÓÈÛÌ¤ÓÔ ¯·ÚÙ› ¤Ó·
«ÎÈÓ¤˙ÈÎÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ», fiˆ˜
ÛÙÔ ˘fi‰ÂÈÁÌ·, Î·È ÌÂÙ¿ Ó·
ÊÙÈ¿ÍÂÙÂ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· ¯ÚËÛÈÌÔ-
ÔÈÒÓÙ·˜ 1, 2, 3, 4, 5 ‹ 7 ÎÔÌÌ¿-
ÙÈ· ÙÔ˘.35

∫ÈÓ¤˙ÈÎÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 12Ë

™Â ÔÈ· ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ· ‹ Î·Ù·ÛÎÂ˘¤˜ ı· ÌÔÚÔ‡ÛÂ Ó· ·-
ÓÙÈÎ·Ù·ÛÙ·ıÂ› ÙÔ Û¯‹Ì· ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘ Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ÌÂ Î¿-
ÔÈÔ ¿ÏÏÔ Û¯‹Ì·;

°Ú¿„ÙÂ ÙÈ˜ Û¯ÂÙÈÎ¤˜ ·Ú·ÙËÚ‹ÛÂÈ˜ Û·˜. 

35 ºÈÏ›Ô˘, °. - ÃÚ›ÛÙÔ˘, ∫., fi.., ÛËÌ. 24, ÛÂÏ. 301, 355.

πÎ·ÓfiÙËÙÂ˜
ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜
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